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 iõ_û\Kúd......

_ûVKúd aòagZû

 ‘IWògû MYòZ iõi\’e cêL_Zâ ‘@bò^a MYòZ aòPòZâû’e _ûVKúd @û\éZò aòMZ
KòQò ahð]eò ùag aûeòùjûA _Wê[òfû û IWò@û bûhûùe _âKûgòZ bò Ü̂bò Ü̂ Kòice _Zâ_ZâòKû
c]ýùe Gjûe KûUZò @ûLò \égò@û [òfû û cûZâ Gùa ùijò _ûVKúd _âûafýùe b…û _WòQò
û KûeY, aòMZ Kùeû^û aýû]òe _âû\êbðûa _ùe ‘@bò^a MYòZ aòPòZâû’e _âKûg^ ̂ òRe
]ûeûaûjòKZû aRûd eLò_ûeòfû ^ûjó û `kùe _ZâòKûe _ûVK, gêùbzê I iõ_û\^û
cŠkú @û_YûKê iuêPòZ cYê[òùf û ùZYê  Gùa MâûjKMYu c^ùe GK _ûVKúd
aòagZû iéÁò ùjûAQò û

@ûMeê ù~Cñ _ûVK MYòZ aòPòZâû _âKûg^Kê C›KZûe ijòZ Pûjó ejê[òfû, ùi
bûa @ûC ^ûjó û _ZâòKû aRûeKê @ûiòaû cûùZâ MYòZ ù_âcúu c]ýùe jAPA iéÁò
ùjC[òfû, cûZâ ùi K[û Gùa ^ûjó û ùfLûUòG _Xò, ùi aòhdùe Z}ûk cZûcZ
ù\aûe @býûi @ù^ùK jùeA aiòùfYò û

Gùa, ùi_eò ùfLû @ûC @ûiê ^ûjó û fûMêQò, ùfLû I ùfLKe ceêWò _WòQò û
ùZYê _ZâòKû iõ_û\^û _ûAñ @ù_lû KeòaûKê _WêQò û ̀ kùe ~[û icdùe Gjû Q_û~ûA
_ûeê^ûjó û Z[û_ò, _âKûg^ aûa\ùe iõ_û\^û cŠkú ùag @ûgûaû\ú - IWògû MYòZ
iõi\ I MYòZ I _âùdûM _âZòÂû^e ~êMà iõ_û\^ûùe @bò^a MYòZ aòPòZâû _âKûg _ûA
Gjûe ]ûeûaûjòKZû aRûd eLòa û iõ_û\^û c]ý icé¡ ùja û ùKak @û_Ycû^ue
iKâòd ijù~ûM jó @ûce beiû û

MYòZ aòPòZâû icé¡ ùjC, @ûRòe iûcdòK _ûVKúd aòagZûe @aiû^ ùjC û
GZòKò Kûc^û û

_â.~ùgûa« ùR^û  ^úkû´e aògßûk
Z�ßûa]ûeK       cêLý iõ_û\K
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‘`cûðu ùgh _âùcd’ Pûeògj ahð

]eò _âcûYUòGe @ù_lûùe @Qò
gâú eûcgue e[

^òRe aýÉajêk eûRKû~ðý bòZùe @ZòÂ ùaû] ùjùf
@aie aòù^û\^ _ûAñ ù~ MYòZ Pyûð Keê[ôùf ùijò LýûZû^ûcû
`âû^èe MYZòmue ^ûc ùjCQò _òGùe \ `cðûö Zûu ^ûcùe
[ôaû ‘`cûðu ùgh _âùcd’Uò MZ Pûeògj ahðeê D¡ßð ahð ùjfû
@_âcûYòZ ejò MYòZmcû^u _âZò GK @ûjßû^ eìù_ Vò@û ùjûAQò ö
i¯\g gZû±úe Zò^òRY aògòÁ MYòZm ùWKûùUð, ^êýU^ I
`cûðu c¤eê ^ýêU^uê ‘Kk^ gûÈ’e I ùWKûùUðuê ‘iÚû^ûu

RýûcòZò’e @ûaòÃ�ðû eìù_ cû^ýZû còkò[ôùf c¤ ê̂ýU^u ùZeahð _ìaðeê `cûð ‘@ûaûKi
KûfKêfi’e _âùdûM ùKøgk I ùWKûùUðu @ûaòÃûe K[û ̂  RûYò iÚû^ûu RýûcòZòe aúRMûYòZòK
_âùdûM aò]ô, RûYò[ôaû K[ûKê MYZòmcûù^ ÊúKûe Keò[û«ò ö Gjû aýZúZ ‘i¸ûaýZûe
MûYòZòK Z�ß’ @ûaòÃûee ùgâd _ûiKûf I `cûð Cbduê còkòZ bûùa \ò@û~ûA[ûG ö RùY
eûRKcðPûeú bûùa eûR_eòh\e _âRûcû^uê ^ýûd _â\û^e Mêeê\ûdòZß i¸ûkòaû ijòZ ùi
@aie aòù^û\^ _ûAñ MYòZe ‘iõLýûZ�ß’ bòZùe ò̂RKê jRûA ù\aû ù~ZòKò iZý [ôfû,
ZZþ iµKòðZ Zûue @^êbìZò c¤eê ùi iûCñUò [ôaû @cìfý eZÜMêWÿòK MYòZ RMZKê ~ù[Á
icé¡ Keò[ôaû K[ûUò c¤ ùiZòKò iZý @ùU ö

`cûðu aýqòMZ Rúa^ aòhdùe aòùgh KòQò Z[ý RYû ^ [ôùf aò GZòKò RYû @Qò ù~
ầû è̂e aòCcû�ù\Vûùe @MÁ 1601e ùKøYiò \ò̂  Zûue R à̂ ùjûA[ôfû ö _òZû ùWûcò̂ òùK

`cûð PcWÿû aýaiûdú Z[û iÚû^úd gûiKu RùY _eûcgð \ûZû [ôùf Gaõ cûZû ùKäùe ù\
fwþu _òZûu _eòaûe eûÁâe @ûA^ _eûcgð \ûZû bûùa LýûZ [ôùf ö ùi Zòeòg ahð
adiùe _j�òaû _ìaðe gòlû iùcZ @^ý NUYûMêWÿòK aòhdùe ùKøYiò Z[ý C_f² ̂ êùjñ ö
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Zòeògò ahð adiùe `cûð Uêfêùiõùe gûiKu @]ú^ùe eûRKcðPûeú bûùa ^ò~êq ùjaû
_ùe ̂ òR cûZûu RùY iµKúðdûuê aòaûj Keò Zòù^ûUò _ê@ I \êAUò Sò@e _òZû ùjûA[ôùf ö
ò̂~êqòe iZe ahð _ùe ùi eûR_eòh\e ̂ ýûdòK _âZò ò̂]ô _\Kê C Ü̂úZ ùjûA _ea�ðú iZe

ahð Kûk RùY ̂ òÂû_e I iê\l KcðPûeú eìù_ eûRKû~ðý iµû\^ Keò[ôùf ö _�hVú ahðe
ùcûUûùcûUò GK gû« I ùKûkûjk gì^ý _eòùagùe MYòZe ‘iõLýûZ�ß’Kê Rúa^e iû]^
Keò iû]K ̀ cûð ùgh ̂ òügßûi ZýûM Keò[ôùf ö ÊbûaZü ùi ̂ òÃ_U I ijò¾ê _âKéZòe [ôùf,
^êýU^u bkò iù¦jú Kò́ û Êû[úð ̂ [ôùf, @[aû ùWKûùUðu bkò @^ýcû^u _âZò […û cRûùe
aýùwûqò Keê^[ôùf ö

i¸ûaýZû MYòZ, Kk^ gûÈ I iÚû^ûu RýûcòZò ùlZâùe Zûue ùcøkòK @a\û^ ejò[ôùf
aò CyZe _ûUúMYòZ aû iõLýûZ�ß ùlZâUòKê jó ùi ̂ òR @« ò̂ðjòZ _âZòbûe KâúWÿûbìcò Keò[ôùf ö
iõLýûMêWÿòKe ]cð iµðKùe Keû~ûA[ôaû ~ûaZúd Pyðûe ùlZâUòKê @ûùc _ûUúMYòZ aû
Geò[ùcUòK Kjò[ûC ö _âûPú^ MâúKþcûù^ Gjûe ù\÷^¦ò^ Kû~ðý I aýaiûd @û\ò ùlZâùe
_âùdûMKê fRòÁòKþ Kò«ê iû]ûeY bûùa Geò[ùcUòK Kjê[ôùf ö Mûbi \ Geò[ùcUòK jó
Kjê[ôùfö iõLýûZ�ß eìù_ Gjò _ûUúMYòZe ̂ ûcKeYUò _ea�ðú icdùe _âPk^ ùjûA[ôaû
cù^ jêGö

ù\÷^¦ò^ Rúa^ùe 1,2,3,.... @û\ò iõLýûMêWÿòK @ûc _ûAñ ùKùZ C_ù~ûMú ùjûA[û«ò
Zûjû ùKak @^êbae jó K[û, aûKýùe _âKûge ̂ êùjñ ö ùicû^u c¤ùe [ôaû aòbò^Ü iµKð
MêWÿòK MYòZe @^ý GK gûLû aúRMYòZe icúKeYMêWÿòKe iûjû~ý ù^A @ûaòÃûe Keòaû
\òMùe _ea�ðú MYòZmcûù^ C\ýc @ûe¸ Kùf ö `cûðu ùgh _âùcd ^ûcùe LýûZ
Z�ßUòKê Gjò iµKð MêWÿòKe \éÁû«UòG eìù_ \gûð~ûA_ûùe ö Z�ßUò ùjfû n, x, y, z MêWÿòK
]^ûcôK _ì‰ðiõLýû ùjùf n  3 _ûAñ x Kê yn + zn eìù_ _âKûg Keòùja ̂ ûjó ö Kò«ê MYòZùe
iû]ûeY mû^ [ôaû aýqòuê GjûKê VòK eìù_ aêSûAaû _ûAñ ùiûc^uê iõLýûZ�ße ùKùZK
_âû[còK ]ûeYû ù\aû @ûagýK cù^ jêG ö ùMûUòG iõLýûKê @ûC ùMûUòGe NûZ eìù_
ùfLòùf aêSû~ûG Zûjû \ßòZúdUòe NûZ iõLýû [ee MêY`kö ù~_eòKò 23 = 2 x 2 x 2 = 8  ö
ùijò_eò 29  ùfLòùf aêSû~òa 29 = 2 x 2 x 2....   9  [e 2 e MêY^ = 512 ö _âûAc ^´e aû
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ùcøkòK iõLýû ùijò iõLýûKê aêSûG, ~ûjû ùijò iõLýû I 1  aýZúZ @^ý ùKCñ iõLýû \ßûe
iõ_ì‰ð aòbûRý ^êùjñ (@[ûðZ jeY Kùf bûMùgh 0 eùj ^ûjó) ùcøkòK iõLýûe C\ûjeY
ùKùZûUò ùjùf 3, 5, 11, 13  AZýû\òö 3, 5, 17, 259, 65537  bkò ùcøkòK iõLýûMêWÿòKê ùMûUòG
iû]ûeY ùgâYúbêq Keòùja ö Gjò @[ðùe ù~ ùicûù^ 1  I 2  iõLýû \êAUòeê _âû¯ jê@«ò
KûeY 3 = 2 + 1, 5 = 22 + 1, 17 = 222

 + 1  = 24 + 1, 257 = 223
 + 1  = 28 + 1, 65537 = 224

 + 1

= 216 + 1    Gjò ùgâYúbêq _ea�ðú \êAUò iõLýû ùjùf 232 + 1  = 4294967297  I 264 +1 =

18446744073709651617 ö flý Keòaûe K[û ù~ Gjò ùgâYúe _â[c _ûù�ûUò jó ùcøkòK
@U«ò, Kò«ê _ea�ðú \êAUò ê̂jñ«ò, KûeY Gjò \êAUòeê _â[cUò 641 \ßûeû Gaõ \ßòZúdUò
274177  \ßûe iõ_ì‰ð aòbûRý @ùUö ùZYê 22n

 + 1 ùgâYúe n = 0 eê 4 ~ûG cìfýe _â[c
_ûù�ûUò ùcøkòK ùjaûeê cù^ ùjaû ÊûbûaòK ù~ ùaû]jêG  n e icÉ _ì‰ð iõLýû cìfý _ûAñ
C_ô^Ü iõLýûMêWÿòK ùcøkòK ùjûA[ôùa ö Kò«ê @^êcû^Uò bêf ùaûfò RYû~ûG ö ùZYê Gjò
ùgâYúe iõLýûMêWÿòKeê ùKCñ MêWÿòK ùcøkòK ùKCñ iõLýû ^êjñ«ò RûYòaû _ûAñ Zke ùcøkòK
iõLýûMêWÿòK \ßûeû _âùZýKUòKê jeY Kùf bûMùgh gì^ Kò ^êùjñ _eúlû Keò ù\LòaûKê
ùja ö iõLýûUòe aMðcìk ù^A G_eò _eúlû Kùf Kcþ icd @ûC _eògâc fûMòaö ̀ cûð Kò«ê
G _âKûe ùKøYiò _eúlû ^ Keò ùKak @^êcû^ \ßûeû CfäòLòZ ùgâYúbêq icÉ iõLýû
ùcøkòK @U«ò ùaûfò Kjòù\A[ôùf; ùZùa Gjûe ùKøYiò _âcûY Zûu _ûLùe [ôaûe \ûaú
Keò ̂ [ôùf ö KòQò \ò̂  _ùe @agý @ÆÁ c«aýUòG cû¤cùe RYûA[ôùf ù~ Zûu @ ê̂cû^Uò
bêf ùjûA[ûA_ûùe ö ùRe ùKûfahð ̂ ûcK  KµêýUe PûkKKê n  = 6 _ûAñ CfäòLòZ 4294967297

iõLýûUò ùcøkòK Kò ê̂ùjñ _Peû~òaûeê ùi KòQò icd bûaòfû _ùe C�e ù\A[ôfû ‘^û,
KûeY Gjû 641 \ßûeû aòbûRý @ùU ö Kò«ê ùKCñ _âKâòdûùe ùi Gjò C�e _ûAùf, _Peû~òaûeê
Zûjû Kjò _ûeò ^[ôfû ö

MYòZe Gjò ùgâYúe ejiýûaé� iõLýûMêWÿòKeê @ûC ùKùZK ejiý ijòZ ò̂aòWÿ iµKð
ejòQò ö ^òcÜùe ùi[ôeê ùMûUòG \ò@ûMfûö ùKak ùÄf I Kµûi iûjû~ýùe ùMûUòG iêhc
ajêbêR ù^A ùi[ôeê Zûjûe \ßòMêY iõLýK aûjêe iêhc ajêbêRUòG Kò´û 3, 4, 5, 6, 8, 10, 15

aûjêe iêhc ajêbêRe @u^ _âYûkú _âûPú^ MâúKþcûù^ RûYò[ôùfö Kò«ê 7, 9, 11, 13 aûjêe
iêhc ajêbêRe @u^ ùPÁûùe ùKjò ùjùf i`k ùjC^[ôùf ö ùZùa KûjûKê ùjùf RYû
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^ [ôfû ù~ Gjû @i¸a @ùU ö CùYAg ahð adi ùaùk @[ûðZ MâûRêGU ùjfû _ùe
MûCi _âcûY Keò[ôùf ù~ @~êMà iõLýK aûjêe iêhc ajêbêRUòG ùÄf I Kµûi ù^A @u^
Keòaû i¸a ùja, ~\ò aûjê iõLýû `cûðu ùcøkòK iõLýû @[ûðZ 22n

 + 1 ùgâYúe ùjûA[ûG
Kò´û ùi_eò ùKùZûUò iõLýûe MêY`k ùjûA[ûG ö Gjò KûeYeê @u^ 3, 5, 15  G_eòKò 17,

257, 65537 ùlZâùe i¸a Kò«ê  7, 9, 11, 13 ùlZâùe ^êùjñ ö Zûue Gjò Z�ßUò @^ê~ûdú
3¨ 17,  5 ¨ 257 ¨ 65537  iõLýK aûjêe iêhc ajêbêRe @u^ i¸a @ùUö

`cûðu _âùcd ^ûcùe LýûZ Zûue @ûC ùMûUòG @ûaòÃûe ùjfû ù~ùKøYiò \êAUò
iõLýû n  I p  eê p  ~\ò ùcøkòK ùjûA[ûG np – n  iõLýûUò p \ßûeû iõ_ì‰ð aòbûRý (@[ðûZ
jeòùf bûMùgh 0 ùjaö \éÁû« Êeì_ n = 5, p = 3 ùjùf 53 – 5 = 120 = 3 ¨ 40 Gaõ
n = 2, p = 11 ùjùf 211 – 2 = 2046 = 11 ¨  186 @U«òö

_ûUúMYòZùe ùKùZK _âùcdKê @^ýMêWÿòK Zêk^ûùe @]ôK MêeêZß_ì‰ð cù^ Keû~ûA[ûG ö
Gjûe KûeY ùjûA[ûA_ûùe ù~, GMêWÿòKê C_ù~ûM Keò @]ôK iõLýûK _âùcd _âZòÂòZ
ùjûA[û«ò @[aû @]ôK MùahYû _ûAñ Gcûù^ eûÉû ùLûfò ù\A[û«ò ö @^ý KûeYUòG aò
\gûð~ûA_ûùe ù~ _âùcdUòe ùKøYiò ò̂ŸòðÁ \éÁòeê ê̂ùjñ iûcMâòK \éÁòeê iZýZû ejòQò ö Kò«ê
`cûðu CfäòLòZ _âùcdUòe MêeêZß Gjò Zòù^ûUò~ûK KûeY ejòQò ö Zòù^ûUò~ûK @ûagýKZû _ìeY
Keê[ôaû Z�ß  _ûAaû iû]ûeYZü KÁKe @ùU ö Mî_Z�ßUò c¤ Gjûe @^ý GK \éÁû« @ùU ö
_â[cZü aúRMûYòZòK icúKeYe Z�ß cìkùe Mî_Z�ßUò jó @Qò ö \ßòZúdZü _âòcòUòb aúR bkò
_âiw aòhdK MùahYûe eûÉû Gjû ùLûfò ù\A[ôfû ö ZéZúdZü icÉ ùcøkòK iõLýûMêWÿòKe
ùMûUòG jó MêY]cðe K[û Gjû Kjò[ûG ö

`cðû CfäòLòZ _âùcdUò aò^û _âcûYùe C_iÚû^ Keò[ôùf ö ùfa ò̂R jó _â[c aýqò ù~
_âcûYUòG ù\A[ôùf ö @ûùc aò Pûjòñùf ^òcÜ \êAUò Z[ýe C_ù~ûM Keò GjûKê _âcûY
Keò_ûeòaû ö _â[cZü ù~ùKøYiò _ì‰ð iõLýû ùKùZMêWÿòG ùcøkòK iõLýûe MêY`k ùjûA[ûGö
ù~_eòKò 24 = 2 ¨ 2 ¨ 2 ¨ 3,  57 = 19 ¨ 3,  29= 29  ¨ 1 AZýû\òö \ßòZúdZü \êAUò
iõLýûe MêY`k ~\ò ùKøYiò ùcøkòK iõLýû \ßûeû iõ_ì‰ð aòbûRý ùjûA[ûG, ùZùa ùcøkòK
iõLýûUò ùijò \êAUòeê @«Zü ùMûUòKe C_ôû\K ùjûA[ûG ö \éÁû« Êeì_ 45 = 5 ¨ 9 = 3



8

¨ 15 ö  5 ¨ 9 G[ôeê _â[cUòùe 5 I \ßòZúdùe 9 ......... Kò«ê  3 \ßûeû _â[cUòùe 9  I
\ßòZúdùe 3615 @ûC ùMûUòG iê¦e Z�ß ùjfû 4n + 1 eì_e _âùZýKUò ùcøkòK iõLýûKê
\êAUò aMð iõLýûe icÁò eìù_ Zûjû _êYò ùMûUòG jó C_ûdùe _âKûg Keòùja, Kò«ê 4n –1

eì_e iõLýûUòGKê G_eò Keòùja ^ûjó ö 2 eê aéj�e icÉ ùcøkòK iõLýû ù~ CfäòþLòZ 4n

+ 1 @[aû 4n –1 eì_e @U«ò Zûjû _eúlû Keò ù\Lò ùjaö   5 = 4 ¨ 1+1,   7 = 4 ¨ 2–

1,  11 = 4 ¨ 3–1,  13 = 4 ¨ 3+1,  17 = 4 ¨ 4–1,   19 = 4 ¨ 5–1,  37 = 4 ¨ 9+1

AZýû\òö GMêWÿòKeê 4n + 1 eì_e 13 = 32+22,  17 = 42+12,   I  37 = 42+12   ùjûA[ôaûeê
\êAUò aMðiõLýûe icÁò @U«ò ö ùZYê  4 \ßûeû aòbûRý ù~ùKøYiò iõLýûe _ea�ðú iõLýûUò
ùcøkòK ùjûA[ôùf Zûjû \êAUò aMð iõLýûe icÁò Kò ̂ êùjñ Zûjû _eúlû Keò ù\Lû~ûA_ûùe ö
ùZùa Gjò Z�ßUò ùlZâùe c¤ ̀ cðû ùKøYiò _âcûY QûWÿò ~ûA^[ôùf ö iûZahðe ùPÁû _ùe
@Gfe jó Lâú.@.1749 ùe GjûKê _â[ùc _âcûY Keò[ôùf ö _âùcdUòe iZýZûKê iûaýÉ
Keòaû _ûAñ `cðû ù~Cñ _âYûkúe iûjû~ý ù^A[ôùf ZûjûKê @ûùc ‘@i¸aû^d^’ _âcûY
Kjò[ûC ö Gjûe ~êqòMêWÿòK iòWÿòe C_eê ZkKê IjäûAaû ^ýûdùe MZò Keò[û«ò ö AõeûRúùe
Gjû Reduction and Adabsurdum _âYûkú ^ûcùe _eòPòZ @ùU ö ùi \gûðAùf ù~ ~\ò
4n + 1 aMðe ù~ùKøYiò ùcøkòK iõLýûKê \êAUò aMð iõLýûe icÁò eìù_ _âKûg Keû~ûA_ûeòaû
K[ûUò i¸a ̂ êùjñ  ùZùa ùijò aMðe Zûjûe Zk ùcøkòK iõLýûUò _ûAñ c¤ Zûjû i¸a ùja
^ûjó ö ZûjûKê ù^A _eúlû Kfû _ùe CqòUò VòK ùaûfò ~\ò RYû~ûG ùZùa _ea�ðú ZkKê
Zk ~ûA 4n + 1 iòWÿòe iaûùgh _jŠûùe [ôaû 5 iõLýûùe _j�ò @ûùc _eúlû Kfû _ùe
RûYòaû ù~ 5 = 22 + 12  @[ûðZ Zûjû \êAUò aMð iõLýûe icÁò @ùU ö ùZYê @ûùc cìkeê
cù^ Keò[ôaû (Zûjû aMðiõLýû \êAUòe ù~ûM`k ^êùjñ) iò¡û«Uò bêf [ôfû, `cûð G _âKûe
~êqò cû¤cùe Zûue Cq _âùcdUòKê _âcûY Keò[ôùf ö

`cûðu ùgh _âùcdKê ~òaû _ìaðeê ‘Wûùdûù`�ûA^ G^ûfòiòi’e @ûC ùMûUòG Z�ß
C_ùe \éÁò _KûAaû ö @ûùc ù\Lê ù~ 27 = 25 + 2 e 27, 25 iõLýû \êAUò NûZ iõLýû
@U«ò, KûeY 27 = 33 ,  25= 52 ö G[ôeê RYû~ûG ù~ y3 = x2 + 2 icúKeYUòe _ì‰ð iõLýû
icû]û^UòG ùjfû x = 5, y = 3 ö Kò«ê Gjû aûjûùe @^ý icû]û^UòG @Qò Kò ^ûjñ _âcûY
Keòaû ùag KVò^ @ùU ö ~\òI C_eKê ijR cù^ ùjûA[ûG ö ^òdc @^êiûùe \êAUò
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@[ûðZ eûgòe ùMûUòG cûZâ icúKeYeê icû]^ @i¸a @ùUö Wûùdûù`�i Kò«ê \êAUò
@[ûðZ eûgòe ùMûUòG icúKeY ù^A ùiMêWÿòK _ì‰ð iõLýû Kò´û _eòùcd iõLýû cìfý \ßûeû
icû]û^Kê icúKeY icû]^ ùaûfòcû^ê[ôùf ö ùZùa CfäòLòZ KUKYûKê ^ cû^òùf
icúKeYUòe @iõLý icû]û^ C_f² ùjùa, Gjû @ûùc RûYê ö KûeY x a\kùe ù~ùKøYiò
cìfýe iõLýûUòG ù^A y e ZZþ iµéq cìfý ̂ òeì_Y Kfû _ùe x I y e ùijò \êAUò cìfýKê
icû]û^ ùaûfò Kjò ùjaö Kò«ê x I y e \êAUò _ì‰ð iõLýû icû]û^ @^ý GK K[û @ùU ö
icúKeYUòe x = 5, y = 3 icû]û^Uò _eúlY cû¤cùe aûjûeò[ôùf ö Kò«ê Gjûe @ûC
ù~ûWÿòG G_eò _ì‰ð iõLýû icû]û^ ^ûjû«ò ùaûfò _âcûY Keòaû GK \êeìj aýû_ûe @ùU ö
`cûð GjûKê _âcûY Keòaû \ûaú Keò[ôùfö _ìað @býûieê ùMû_^úd eLò[ôùf ö Zûu céZêýe
@ù^K ahð _ùe _âcûYUò còkò^[ôfû ö ùZYê Zûue \éùXÿûqUò iZý [ôfû ö

Zûue ùgh _âùcd ^ûcùe _eòPòZ Z�ßUò @ûMeê CùfäL Keû~ûAQò ö n = 2 _ûAñ Cq
icúKeYUò ùjfû x2 + y2 = z2 ~ûjû Wûùdûù`�iu _âùaäc ̂ ûcùe LýûZ ö ̀ cûð aùPUu
Wûùdûù`�i ajòeê Gjû _Xÿòfû ùaùk Zûu c^ùe RûZ ùjûA[ôaû iõ_éq bûaû^Kê cûRòð̂ ùe
[aû ÊÌ iÚû^ùe ù~Cñ _âKûùe ùfLò[ôùf Zûjû ùjCQò, n = 3, 4 @[aû ZûjûVûeê @]ôK ù~
ùKøYiò _ì‰ð iõLýû (@[aû _eòùcd iõLýû) NûZe ùKøYiò iõLýûKê ùijò NûZe \êAUò _ì‰ð
iõLýû (@[aû _eòùcd iõLýû)e ù~ûM`k eìù_ _âKûg Keòaû @i¸a ö cêñ Gjûe GK
Pc}ûe _âcûY _ûAQò, Kò«ê ZûjûKê cûRòð^e iúcòZ iÚû^ùe ùfLò ùja ^ûjó ö Gjû Lâú.@.
1637ùe ùi ùfLò[ôùf ö

G ~ûGñ n = 14,000  _~ðý« icÉ _ì‰ð iõLýû _ûAñ _âùcUò iZý ùaûfò _âcûY Keû~ûA
iûeòQò ö Kò«ê n e icÉ _ì‰ð iõLýû cìfý _ûAñ iZý ùaûfò _âcûY ùjûA^ûjó ö Rcûð^úe
_âù`ie _@f Cf`ùÆf Lâú.@ 1908ùe G[ô_ûAñ fùl cûKðe _âûARUòG ùNûhYû Keò
iûeòQ«ò ö MûCi GjûKê _âcûY Keò[ôaû ù^A ̀ cûðu CqòUòKê aògßûi Keò^[ôùf ö Kò«ê Zûue
@Zêk^úd _âZòbû Gaõ iùyûU Z[û ^òÃ_U PeòZâ \éÁòeê `cûðu @MYòZ _âgõiK MûCiu
ijòZ GKcZ ^êjñ«ò ö

@ûùZâd bìcò, _äU 107 (_ò), @ûPû~ðý aòjûe, bêaù^gße -13
ùcûaûAf 0674-2542708
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aé�e ÆgðK
gâú cû^i cògâ

iû]ûeY aò¦ê ^[ôùf icZùk aé� I ùeLûe

ùQ\ Kùe ^ûjó ùaûfò jêG ùi ajòüiÚ, aé�e û1û

ùQ\aò¦ê ‘GK’ ùjùf ùeLû jêG aé�e ÆgðK

\êAUò ùQ\ aò¦ê [ôùf ùjûA[ûG Zûjûe ùQ\K û2û

ÆgðK, Ægðaò¦êMûcú aýûiû¡ð ij iéÁò Kùe icùKûY

ajòüiÚ aò¦êeê @uòZ \êA ÆgðK LŠe ù\÷Nðý icû^ û3û

ÆgðK Ægðaò¦êMûcú Rýû ij iéÁò Kùe ù~Cñ ùKûY

GKû«e Pû_û«fòðLòZ ùKûY ij jêG iaðic û4û

(\êAUò aé�e) ùMûUòG iû]ûeY aò¦ê [ôùf ùaûfû«ò ÆgðK aé�

\êA iû]ûeY aò¦êù\A @uòZùeLû ùeWÿòKûf @l ^ûùc LýûZ û5û

G @leê aé�\ßd _âZò ÆgðK Keòùf @u^

ÆgðKLŠ \êAUòe ù\÷Nðý jê@A icû^ û6û

S

L

S

L

S

L

S

L
P

P

A

B

LP

A
B

P Q

S
1

S
2
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(iû]ûeY ÆgðKe GK _ûùgßð)

aé�\ßde ùK¦â, Kùf @aiÚû^ ^ûc Zûe’ iek iû]ûeY ÆgðK

aò_eúZ _ûùgßð Kùf @aiÚû^ ^ûc jêG ‘Zú~ðýK iû]ûeY ÆgðK’ û7û

(2Uò ÆgðK aé�ùe)

ùMûUòKe ùK¦â @^ýe @«üiÚ ùjùf ^ûc jêG ‘@«üÆgðú’

Kò«ê ajòù\ðùg @aiÚû^ Kùf ùaûfû«ò ùi ‘ajòüÆgðú’ û8û

\êA ajòüÆgðú aéù�, ùK¦âe \ìeZû, icÁò, aýûiû¡ð \ßde

(Kò«ê) @«üÆgðú ùjùf, ùK¦âe \ìeZû jêG, ùicû^u @«e û9û

ZâòbêRe aûjêZâdKê Ægð Kùf, aé� jêG Zû’e ‘@«üaé�’

(Kò«ê) Zò ò̂gúhð aò¦ê ù\A ùjûAùf @uòZ ùaûfûG Zû’ ‘_eòaé�’ö10û

ùj Ké_ûiûMe, ù\ûh lcûKe @]c @ûKêùk WûùK
lY bwêe G cû^a R^àeê cêqò \ò@ _âbê ùcûùZ ö11û

aògß^û[_êe, iûlúùMû_ûk, _êeú

P

QS
1

S
2

^òeêŸòÁ iõLýû Zòù^ûUò ùLûR

 7   32

26  28

 8   36

30  32

 6    28

22  24

 4   ?

 ?     ?
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_âù`ie cùj¦â ^û[ cògâu iàeùY
_âù`ie ùMûKêkû^¦ \ûi

\òfäú aògßaò\ýûkd _eòZýûM Keò i´f_êe aògßaò\ýûkdùe ù~ûM ù\fòö i´f_êe

aògßaò\ýûkdùe MYòZ I _eòiõLýû^ aòbûMKê ù^A School of Mathematical Science

ùLûfû ùjfûö ~ûjû ̀ kùe Kò ùKùZK _ûVýKâc ~[û : Probability Theory Cbd aòbûMe

QûZâQûZâú GKZâ gòlûfûb Keò _ûeê[ôùf ö @[ûðZ MYòZ I _eòiõLýû^ aòbûMe QûZâQûZâúcûù^

ùMûUòG Käûiùe RùY gòlKu \ßûeû _âgòlòZ ùjûA _ûeê[ôùfö

Gjò icdùe cùj¦â^û[ cògâ _eòiõLýû^ aòbûMùe ù~ûM ù\ùfö Gjò Kû~ðýKâcKê

cùj¦âaûaê gâ¡ûe ijòZ iaê _âKûe ijù~ûM Keòaûùe c¤ _QNê�û ù\A ^[ôùfö Prob-

ability Theory Zûue @Zò _âòd aòhd [ôfû ö G[ôùe @ù^K MùahYû i¦bð ùi ùfLòQ«òö

Zûu MùahYûe Gjû ùK¦âaò¦ê [ôfû ö ùcû cZùe ùi ùjCQ«ò School of Mathematical

Science e KfþùcûMùebþ ö Andrey Kolmogrev (19 April 1903 - 20 October 1987) ö

KfùcûMùeb ùjCQ«ò aògßaòLýûZ Ehòd MYòZm ~ûjûue MYòZ RMZKê cêLý @a\û^

@û]ê ò̂K Probability Theory ö

cùj¦â aûaêu _ZÜú iùeûRò^ú cògâ c¤ i´f_êe aògßaò\ýûkde ùjûcþ iûA è̂ aòbûMùe

ù~ûM ù\A[ôùfö cùj¦âaûaê i_eòaûe ùRýûZòaòjûeùe ejê[ôùf ö Zûue \êAUò Sò@ iê ò̂ I

^ú^û ö iê^ò ^a^òcòðZ ùRýûZòaòjûe jûAÄêfùe @Ác ùgâYúùe _Xÿê[ôfû ö Äêfùe @Ác

ùgâYú _òfûuê cêñ RýûcòZò _XÿûC[ôfòö iê^ò ùiVûùe ùcûe QûZâú [ôfû ö iê^ò AõeûRúùe _ò.Rò.

Keò @]ê^û jûA\âûaû\ aògßaò\ýûkdùe AõeûRú _âù`ie @Qò ö ^ú^û bêaù^gßeùeö

cùj¦âaûaêu ù\jû« Lae P¦âVûeê _ûA Lêa ccûðjZ ùjfò ö ùRýûZòaòjûeùe [ôaû

icdùe ^ú^û _âûd @ûc Nùe @UKò~ûGö Sò@ còZû I _ê@ eûRû ij ùcû’ ùaûC (~ûjûKê

@ûùc cAñ@û WûKê) _ûLùe ùgûA M_ gêYò ajêZ Lêiò ùjC[ôfû ö
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^câ, ]úeiÚòe Êbûae cùj¦âaûaê Lêa @cûdòK [ôùf ö Rúa^e ùgh _~ðý« ùi ̂ òRe

MùahYûùe aêWÿò ejê[ôùf ö MYòZ _âùdûM I _âZòÂû^ùe @ûùc _ê^eûd GKZâ ùjfê @aie

_ùe ö Zûu _ZÜúu ù\jû« _ùe ùi GKfû ejê[ôùf ö Sò@ \êùjñ aûjû ùjûA ̂ òR ̂ òR Ne

iõiûeùe aýÉ [ôùf ö

iõù~ûM agZü iê̂ ò Zû’ Sò@Kê ù^A IWÿògû @ûiò[ôfû ö \êASò@, RßûAñ I ̂ ûZêYúu MjYùe

jiLêiòùe icd aòZûA[ôùf ùi\ò^ö eûZòùe icÉuê ù\Lê ù\Lê QûWÿòMùf ö c ê̂hý \òù^û

\òù^ Z G ]eû_éÂeê ~òa, Kò«ê iêLcéZêý icÉu bûMýùe ^[ûGö Bgßeu _û\_\àùe Zûu

@ûcôû kú^ ùjûA~ûC, GZòKò _âû[ð^ûö

cùj¦âaûaêu GKû\gûj C_fùl ~ûA[ôfò ö iê^òKê Kjò[ôfò cùj¦âaûaêu aûùdû-WûUû

_VûAùf Q_ûAaûe aù¦ûaÉ Keòaò ö ùi _VûA[ôfû aûùdûWûUûe iµì‰ð K_òö ÊMðZü

cùj¦â^û[ cògâu RúaŸgûùe @Zò Kcþùe 67eê @]ôK MùahYûcôK ^òa§ _âKûg _ûAQò ö

177, ]cðaòjûe, LŠMòeò, bêaù^gße
ùcû. 9437035121

adi jòiûa
iûcû^ý MYòZ _âùdûM Keò RYKe adi Kjòùjaö ùKcòZò ?

ùMû_ûkKê i^ûZ^ Kjòfû - Zêce adi ùKùZ? LûZûùe fêùPA ùfLö
(K) ùMû_ûk fêùPA ùfLòfûö (]eû~ûC: 14)
(L) i^ûZ^ Kjòfû - ùi[ôùe 90 (KêjêK iõLýû) cògû@ö (14 + 90 = 104
(M) cògûY `ke aûc _ûL @uKê @ûYò akKû iõLýû ij cògû@ö ([1]04+1=5)

i^ûZ^ Kjòfû ùKùZ ùjfû ? ùMû_ûk Kjòfû 5ö
(N) cògûY `k 5ùe 9 cògûA i^ûZ^ Kjòfû - Zêce adi 14ö (5 + 9=14)

(ùKcòòZò ùjfû - KûjóKò ùjfû - aêSû@)
(90 a\kùe @^ý KêjêK iõLýû ù^A adi Kjòùja Kò?) icû]û^ _VûAùf _âKûg _ûAaö
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ùK_fe ZâòbêR
Aõ cûdû]e ÊûAñ

ùRûjû^è ùK_fe :
ùRûjû^þi ùK_fe (1571-1630) ùjCQ«ò i¯\g gZû±úe RùY

aògòÁ ùRýûZòaòðmû^ú ö ùi 1571 ciòjû Wòùi´e cûi 27 ZûeòLùe Rcûð̂ úe
ùIßfþVûùe R^àMâjY Keò[ôùf ö Uêýaò^þùR^þ aògßaò\ýûkdeê C�ú‰ð ùjaû
_ùe Zûuê 1594 ciòjûùe @Áâòâ@ûe MâûKþ aògßaò\ýûkdùe MYòZ _âù`ie
bûùa ^ò~êqò còkòfû ö ùi 1600 ciòjûùe aògßaò\ýûkd QûWÿò @^ýZc
aògòÁ: ùRýûZòaòð\ UûAùKû aâûùju ijKcðú bûùa ù~ûM ù\ùf ö aâûùj
icâûU \ßòZúd eêùWûf`u \eaûeùe ùRýûZòaòð\ bûùa Kûc Keê[ôùf ö
1601 ciòjûùe Zûu céZêý _ùe ùK_fe ùijò _\ùe @aiÚû_òZ ùjùf ö
ùK_fe ^òR _~ðýùalY Z[ý Gaõ aâûùju iõMéjúZ ùRýûZòaòð\úd Z[ýMêWÿòKê aòùgæhY Keò
iì~ðý Pûeò_ùU MâjMêWÿòKe Nì‰ð^ i´§úd Zòù^ûUò ^òdc @ûaòÃûe Keò ùRýûZòaòðmû^ AZòjûiùe
@ce ùjûA ejòQ«ò ö GVûùe Zûue MYòZ i´§úd ùMûUòG Z�ßKê @ûùfûP^û Keû~ûAQòö
Ê‰òðc @^ê_ûZ

ùK_fe ZâòbêR ij Ê‰òðc @^ê_ûZ (Golden ratio) iõgæòÁ [ôaûeê _â[ùc Gjû aòhdùe
@ûùfûP^û Keòaûö

\êAUò iõLýû a I b ^ò@ (a > b)

~\ò 
a b

a


 = 

a

b
 jêG Zûjûùjùf Gjò @^ê_ûZKê Ê‰òðc @^ê_ûZ Kêjû~ûGö GjûKê MâúKþ @le

`ûG () \ßûeû iìPòZ Keû~ûGö

GYê,  
a

b
 = 

a b

a


= 1 + 

b

a
   Kò´û 1 + 

1


    Kò´û 2 –  – 1 = 0

GjûKê icû]û^ Keò @ûùc _ûAaû,  = 
1 5



Gjûe ]^ûcôK iõLýûKê Ê‰òðc @^ê_ûZ Kêjû~ûGö GYê = 
1 5



Gjû ùjCQò ùMûUòG @_eòùcd iõLýû I Gjûe cìfý ùjCQò 1.618033987...
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ùK_fe ZâòbêR :
ùK_fe  ZâòbêR ùjCQò ùMûUòG icùKûYú ZâòbêR ~ûjûe

aûjêMêWÿòKe ù\÷Nðý MêùYû�e ùgâYú (geometric progression)

ùe [ûG Gaõ Gjûe iû]ûeY @ ê̂_ûZ (Common Ratio) ùjCQò

 ; @[ûðZþ Gjò icùKûYú ZâòbêRe aûjêMêWÿòKe @^ê_ûZ ùjCQò

1 :  :   Kò´û @û^êcû ò̂K bûùa 1:1.272:1.618 ö Gjò ZâòbêRe

aûjêMêWÿòKe aMð c¤ MêùYû�e ùgâYúùe [ûG ~ûjûe iû]ûeY
@^ê_ûZ ùjCQò  ; @[ûðZþ aûjêMêWÿòKe aMðe @^ê_ûZ ùjCQò
1: : 2  ö

ùRûjû^þi ùK_fe _â[ùc Gjò ZâòbêRe ]ûeYû ù\A[ôaûeê GjûKê Zûu ̂ ûcû^êiûùe ùK_fe
ZâòbêR Kêjû~ûGö G[ôùe MYòZe \êAUò ùcøkòK @a]ûeYûe iõù~ûM NUòPò ö Gjû ùjCQò _ò[ûùMûeûi
C__û\ý I Ê‰òðc @^ê_ûZ ö Gjò \êAUò MûYòZòK Z�ß ùK_feuê Mbúe bûùa @ûKhðòZ Keò[ôfû ö
ùi Kjò[ôùf, “RýûcòZòùe \êAUò aWÿ iµ�ò @Qò ö ùMûUòG ùjCQò _ò[ûùMûeûiþ C__û\ý I @^ýUò
ùjCQò Ê‰òðc @^ê_ûZ ö _â[cUòKê @ûùc iê^û ij Zêk^û
Keò _ûeòaû Gaõ \ßòZúdUòKê @ûùc ùMûUòG @cìfý eZÜ
Kjò_ûeòaûö”
ùK_fe ZâòbêRe _âKéZò

1 - ùK_fe ZâòbêR ùjCQò GKcûZâ icùKûYú
ZâòbêR ~ûjûe aûjêMêWÿòKe ù\÷Nðý MêùYû�e ùgâYúùe
ejò[ûG ö

2 - ùK_fe ZâòbêRe bìcòKê ù^A ùMûUòG
aMðùlZâ  @u^ Ke Gaõ Z â òb êRe _eòa é�
(circumference) @u^ Keö

(ZâòbêRe K‰ð ùja _eòaé�e aýûiö)

aMðùlZâe _eòiúcû = 4   = 5.0884

aé�e _eòiúcû =  =  5.083
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G[ôeê RYû_ùWÿ ù~ aMðùlZâ I aé�e _eòiúcû ùjCQò _âûd icû^ ö _û[ðKý 0.1 _âZògZeê
Kcþö G[ôeê @ûùc Gjò iò¡û«ùe _j�ò _ûeòaû ù~ ùMûUòG aé� I aMðùlZâe _eòiúcû K\û_ò icû^
ùjûA _ûeòa ^ûjó ö G[ôeê c¤ @ûùc e ùMûUòG @û^êcû^òK cìfý _ûA_ûeòaûö \êAUò~ûK _eòiúcû
ùjCQò _âûd icû^ö

GYê  =  4   Kò´û 
4



3. \êAUò ]^ûcôK aûÉa iõLýû a I b  _ûAñ ùicû^ue
MûYòZòK cû¤ (arithmatic mean  aû A.M.)  RýûcòZòK cû¤
(geometric mean  aû G.M)  I jeûcôK cû¤ (harmonic mean

aû H.M.)  ùMûUòG icùKûYú ZâòbêRe Zò̂ òaûjêe ù\÷Nðý ùjûA
_ûeòa, ùKak ~\ò ùijò ZâòbêR ùMûUòG ùK_fe ZâòbêR ùjûA[ôaö

A.M. =  
a b

2


;  G.M. = a.b ;    H.M. =  

2 2ab

a b1
a

1
b






ùK_fe ZâòbêR @u^
1 - GKK aûjê aògòÁ ùMûUòG aMðùlZâ @u^ Ke ö
2 - aMð ùlZâe ùMûUòG aûjêe c¤bûMeê aò_eúZ  ùKûYeê ù~ûM Ke ö
3 - Gjò iekùeLûKê aýûiû¡ð bûùa ù^A ùMûUòG Pû_ @u^ Ke ~ûjû @ûdZùlZâe

CyZûKê ^ò¡ûðeY Keòaö
4 - Ê‰òðc @ûZùlZâ iµì‰ð Ke (Gjûe \êA aûjêe @^ê_ûZ ùjCQò 1 :  )ö
5 - Ê‰òðc @ûdZùlZâ ù\÷NðýKê aýajûe Keò ùMûUòG Pû_ @u^ Ke, ~ûjû @ûdZùlZâe

aò_eúZ aûjêKê ùQ\ Keòaö Gjò ùQ\ aò¦ê ùjCQò ùK_fe ZâòbêRe K‰ðe GK _âû« aò¦êö
(ùK_fe ZâòbêR @u^)

A^`ò^òUò ùK_fe ZâòbêR :  ùMûUòG ZâòbêRe Zò^òaûjê K, K    I K ùjùf (K > 0)  Gjû c¤

ùMûUòG ùK_fe ZâòbêR ùja ö KûeY (K)2 =  ( K  )2 + K2

GYê K e aòbò^Ü cìfý ù^A @ù^K ùK_fe ZâòbêR _ûAùjaö
70, flàú aòjûe ù`R - 1, bêaù^gße - 751018

ù`û^þ - 9438693724



17

SOME SPECIAL SEQUENCES
Sj. Rajani Kanta Mishra

Few formulae regarding sum of powers of natural numbers are
given below for our use.

(1) a.       1 + 2 + 3 + ……………… + n = 
n 1

2

b.       12+ 22 + 32 + ……………. + n2  = 
n n n(  1 2 1

6

)( )

c.       13+ 23+ 33 + ……………. + n3  = 
n n( )F
HG

I
KJ

1

2

2

d.       14+ 24+ 34 + ……. + n4  = n(n+1) (6n3+ 9n2 + 1–1) /30

e.       15+ 25+ 35 + …………. + n5  = n(n+1)(2n4+ 4n3n2-1)/12

Now, let us discuss about the sequences containing product of
consecutive natural numbers in each team. The sum(s) of ‘n’ teams will
be evaluated as under.

(2) S = 1 x 2 +  2 x 3 + 3 x 4 ………………‘n’terms

nth term = t
n
  = n(n+1) = n2 + n

1st term = t
1
 = 12 + 1

2nd term = t
2
 = 22 + 2

—————————————

nth term = t
n
= n2+ n

S = (t
n
 + t

2 
+.......+ t

n
) = (12 + 22 + …… + n2) + (1 + 2 + …… + n)

=
n n n n n n n n( )( ) 











F
HG

I
KJ

1 2 1

6

1

2

1

2

2 1

3
1

b g b g
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= 
n n n n n n( )


 F

HG
I
KJ 




F
HG
I
KJ

1

6

2 1 3

3

1

2

2 4

3

b g

= 
n n n n n n( ) .( ) ( )( ) 




 1 2 2

2 3

1 2

3

(3) S = 1 x 2 x 3 + 2 x 3 x 4 ………………‘n’terms

t
n
= n(n+1)(n+2) = n3+ 3n2 + 2n

t
1
 = 13 + 3.12 + 2.1

t
2
 = 23 + 3.22 + 2.2

—————————————

t
n
 = n3+ 3.n2 +2.n

S = (t
n
+ t

1 
+ …… + t

n
)

= (13+ 23+ … + n3) +3.(12 + 22 + …… + n2) + 2.(1 + 2 +…… + n)

= 
n n n n n n n( ) . ( )( ) . ( )RST
UVW 

 


1

2

3 1 2 1

6

2 1

2

2

=
n n n n n( ) ( ) .( ) 





RST

UVW
1

2

1

2

3 2 1

3
2

=
n n n n n( )

.
    F
HG

I
KJ

1

2

4 2 4

2

2

=
n n n n n n n n( )

.
( )( )( )  F

HG
I
KJ 

  1

2

5 6

2

1 2 3

4

2

(4) S = 1 x 2 x 3 x 4 + 2 x 3 x 4 x 5 ………………‘n’terms



19

     t
n
 = n(n+1)(n+2)(n+3) =(n3+3n2+2n)(n+3)

= n4 + 3n3 + 3n3+ 9n2 + 2n2 + 6n

= n4 + 6n3 +11n2 +6n

      t
1
 = 14 + 6.13 +11.12 + 6.1

      t
2
 = 24 + 6.23 + 11.22 + 6.2

————————————————

t
n
 = n4 + 6.n3 + 11.n2 + 6.n

S = (t
1 
+ t

2
 +..... + t

n
)

= (14 + 24 +…+n4) + 6(13 + 23 +…+n3) +11(12+22 +…+n2)+6(1+2 +…+ n)

=
n n n n n n n n n n n n( )( )

.
( ) ( )( ) ( )   


RST
UVW 

 


1 6 9 1

30
6

1

2

11 1 2 1

6

6 1

2

3 2 2

=
n n n n n n n n n( ) ( ) ( ) ( )   








R
S|T|

U
V|W|

1

2

6 9 1

15

6 1

2

11 2 1

3
6

3 2

=
n n n n n

n n
n n( ) ( )

( )
( )   

  



RS|
T|

UV|
W|

1

2

6 9 1

15
3 1

11 2 1

3
6

3 2

=
n n n n n n n( )       RS|
T|

UV|
W|

1

2

6 9 1 45 10 55 90

15

3 2 2

=
n n n n n( )   F
HG

I
KJ

1

2

6 54 156 144

15

3 2

=
n n

n n n
( )

.


  
1

2

6

15
9 26 243 2e j

=
n n

n n n n n
( )

    
1

5
2 7 14 12 243 2 2e j
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= 

=
n n

n n n
( )

.


  
1

5
2 7 122e je j

=
n n n n n( )( )( )( )   1 2 3 4

5

(5) Similarly, it can be proved that

1 x 2 x 3 x 4 x 5 + 2 x 3 x 4 x 5 x 6 ………………‘n’terms

= 
n n n n n n( )( )( )( )( )    1 2 3 4 5

6

Proof :-

L.H.S. = 1 x 2 x 3 x 4 x 5 + 2 x 3 x 4 x 5 x 6 ………………‘n’terms

      t
n   

=   n(n+1)(n+2)(n+3)(n+4)

=  (n4+6n3+11n2+6n)(n+4)

=  n5 +4n4+6n4+24n3+11n3+44n2+6n2+24n

=  n5+10n4+35n3+50n2+24n

       t
1
 = 15 + 10.14 + 35.13 + 50.12 + 24.1

       t
2
 = 25 + 10.24 + 35.23 + 50.22 + 24.2

—————————————————————————

       t
n 
= n5 + 10.n4 + 35.n3 + 50.n2 + 24.n

     S =  (t
1 
+ t

2 
+ ......... + t

n
) = (15 + 25 +........+ n5) + 10(14 + 24 +........+ n4) +

35(13 + 23 +........+ n3) + 50(12 + 22 +........+ n2) + 24(1 + 2 + ...... + n)

=
n(n 1)(2n 4n n n)

12

10.n(n 1)(6n 9n n 1)

30

4 3 2 3 2   


   


35
n(n 1)

2

50.n(n 1)(2n 1)

6

54.n(n 1)

2

2RS|
T|

UV|
W|


 




= 
n n n n n n

n n n
n n n( ) . ( ) ,( )   

    






RS|
T|

UV|
W|

1

2

2 4

6

2

3
6 9 1

35 1

2

50 2 1

3
24

4 3 2
3 2e j
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= 
n n n n n n n n n n n( )           F
HG

I
KJ

1

2

2 4 24 36 4 4 105 105 200 100 144

6

4 3 2 3 2 2

= 
n n n n n n( )    F
HG

I
KJ

1

2

2 28 142 308 240

6

4 3 2

= 
n n n n n n( )

.
( )    1

2

2 4 14 71 154 120

6

4 3 2

= 
n n

n n n n
( )

.( )


   
1

6
14 71 154 1204 3 2

R.H.S. = 
n n n n n n( )( )( )( )( )    1 2 3 4 5

6

=
n n n n n n    1 5 6 9 20

6

2 2b ge je j

=
n n

n n n n n n n n


       
1

6
9 20 5 45 100 6 54 1202 4 2 3 2 2b g e j

= 
n n n n n n    1 14 71 154 120

6

4 3 2b ge j

  L.H.S. = R.H.S.

The above sequences are listed below :-

1) 1+2+…….+ n = 
n n  1

2

b g

2) 1x2 + 2x3 +………….. ‘n’ terms =
n n n 1 2

3

b gb g
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3) 1x2x3 + 2x3x4 +………….. ‘n’ terms =
n n n n  1 2 3

4

b gb gb g

4) 1x2x3x4 + 2x3x4x5 +………….. ‘n’ terms =
n n n n n   1 2 3 4

5

b gb gb gb g

5) 1x2x3x4x5+2x3x4x5x6+……..‘n’terms =
n n n n n n    1 2 3 4 5

6

b gb gb gb gb g

Proceedings this way, if we take ‘r’ numbers in each term, then sum(s)
of such ‘n’ terms will be as under :-

S =1 x 2 x......x r + 2 x 3 x........x (r+1) + 3 x 4 x.........x (r+2) upto ‘n’ terms

t
n 
= 1 x 2 x......x {r+(n–1)}

S
n n n n r

r


  



1 2

1

b gb g b g.....

Let us test this example through an example.

Ex(1) –

S = 1x2 x3x4 x 5 x 6 + 2 x 3 x 4 x 5 x 6 x 7 + 3 x 4 x 5 x 6 x 7 x 8 = ?

As per formulae, r = 6, n = 3, r + n = 9

S 
     


3 4 5 6 7 8 9

7
25920,

By actual calculation,

1st term = 1 x 2 x 3 x 4 x 5 x 6 = 720

2 nd term = 2 x 3 x 4 x 5 x 6 x 7 = 5040

3rd term =  3 x 4 x 5 x 6 x 7 x 8 = 20160

The formula is valid for the natural numbers.

At – Laxmanpur, Po – Kamagarh,
Dist – Jajpur, PIN – 755043

Mob - 9874038882
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bò Ü̂bò Ü̂ _[
gâú ùlZâaûiú \ûi

_òfûcû^ue MYòZ _âZò bd iùZ ù~_eò ijRûZö ùi[ôùe _êYò @fµòdûWÿ MYòZe ^ûñ gêYòùf Zû
_ûL cûWÿòaûKê Pûjûñ«ò ^ûjó ö ù\Lû~ûG ajê iê_âZòÂòZ aò\ýûkde QûZâQûZâú c¤ @fµòdûWÿ MYòZ icû]û^
Keòaûùe aò`k jê@«ò ö

_òfûcû^ue MYòZ _âZò ù~Cñ @ùjZêK bd ejòQò, ùi[ô_ûAñ aûÉaùe ùicûù^ \ûdú ̂ êjñ«ò ö aeõ
\ûdú @U«ò _òfûe _òZûcûZû, @bòbûaK, iùaûð_eò @ûùccûù^ ö @ûùc _òfû _ûAñ MYòZKê iek, iûafúk,
iei I c^Qê@ûñ Keòaû _ûAñ ~ù[Á ¤û^ \ò@«ò ^ûjóö icû]û^ Keòaûe aòbò^Ü iek ùKøgk gòlû ù\aû
_eòaù�ð GK ^òŸòðÁ  ]ûeûùe @uUòe icû]û^ KeòaûKê Kjò[û«ò ö _ùeûlùe MYòZKê ÊgòlY ^ KeûA
cêLiÚ KeòaûKê aû¤ Keò[û«ò ö

KòQò ahð _ìùað ai« GK bdû^K _âûYNûZú cjûcûeú eìù_ ù\Lûù\A[ôfû ö ai« ùeûMe _âZòùg]K
‘ùMûaúR UòKû’ Cnûa^ ^ ùjaû _~ðý« GjòùeûMe ^ûñ gêYòùf c^êhýicûR bdùe [eê[ôfû ö ù~Cñ
ùa÷mû ò̂K ‘ùMûaúRUòKû’ Cnûa^ Kùf Zûueò ùKøgkKê ~\ò MYòZ gòlY _ûAñ  C_ù~ûM Keû~ûA_ûe«û,
ùZùa _òfûcû^u c^eê c¤ MYòZ bd \ìe ùjûA _ûe«û ö

ùMûaúRUòKûùe iêiÚ ùfûKe geúe c¤Kê \êaðk ai« ùeûMe RúaûYê QûWÿò \ò@û~ûG ö geúee
ùeûM _âZòùeû]ô gqòKê ijûdK \âaý ù~ûMûAaû _eòaù�ð ùijò ùeûM RúaûYêu ijfXÿòaûKê \ò@û~ûG ö
`kùe geúee ùeûM _âZòùeû]ú gqòùijò RúaûYêu ij fXÿò ùghùe aòRdú jê@«ò I ùijò _âKûe ùeûM
RúaûYêu ij fXÿòaûe aòbò^Ü ùKøgk gòlû Ke«ò ö ùeûM _âZòùeû]ú gqòe cù^ûak \éXÿ jêG ö _ea�ðú
icdùe ùijò ùeûM RúaûYêVûeê ~ù[Á gqògûkú ai«ùeûMe RúaûYêKê _âZòùeû] KeòaûKê ilc jê@«ò
I @ûcKê ùeûM \ûCeê elû Ke«òö

VòK ùijò_eò MYòZ gòlYKê iekeê RUòkKê gòlû ù\ùf I aòbò^Ü C_ûdùe ù~ùKøYiò MûYòZòK
iciýûKê icû]û^ Keû~ûA_ûùe ùaûfò cù^ûak aé¡ò Kùf, _òfûcû^ue MYòZ _âZò bd \ìeùja I
MYòZ gòlY _âZò @ûMâjú ùjùa ö

Gjò @¤ûdùe MYòZ @fµòdûWÿ _eúlûùe _Peû ~ûA[ôaû GK _âgÜKê Q@Uò bò^Ü bò^Ü ùKøgkùe
icû]û^ Keû~ûA _òfûcû^ue cù^ûakKê iê\éXÿ KeòaûKê I MYòZ _âZò [ôaû bdKê \ìe KeòaûKê _âdûi
Ke~ûAQò ö

_âgÜ : ABCe AB =60 ùi.cò., BC=100 ùi.cò. I AC= 80 ùi.cò. Gaõ D, BC C_eòiÚ GK aò¦ê

ABDe _eòiúcû = ACD e _eòiúcû ùjùf, AD ùKùZ ùi.cò. ^òYððd Keö
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Solution - 1 :

ABC GK ZâòbêRö AB = 60 cm, AC = 80 cm, BC = 100 cm.  D. BC C_eòiÚ GK aò¦êö

AE     BC   @u^ Keû~ûCö

ABC GK icùKûYú ZâòbêR (  602 + 802 = 1002 )  I mBAC icùKûYö

GYê ABC ZâòbêRe ùlZâ`k = ½ AB ¨ AC  = ½  BC ¨ AE

½  ¨ 60  ¨ 80 = ½  ¨ 100 ¨ AE

 AE = 
100

8060 x
= 48 cm.

a�ðcû^ ABE  icùKûYú ZâòbêRùe

BE2 = AB2 – AE2 = 602 – 482 = 3600 – 2304 = 1296 cm2

 1296 = 36 cm

I CE = 100 – 36 = 64 cm

_â.@. ABC e  _eòiúcû = ACD e  _eòiúcû
AB + BD + AD = AC + CD + AD

+D = AC +CD

D = AC + CE – ED

60 + 36 + ED = 80 + 64 – ED

2ED = 80 + 64 – 60  – 36 = 48cm

ED = 
2

48
 = 24cm

a�ðcû^ AED icùKûYú ZâòbêRùe
AD2 = AE2 + ED2

= 482 + 242

= 2304+ 576 = 2880cm2

AD = 2880 = 24 5 cm (ANS)

A

B CE D

60 80

100
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Solution - 2

 ABC   ùe AB = 60 cm, AC = 80 cm, BC = 100 cm

ABC GK icùKûYú ZâòbêR (  602 + 802 = 1002 )

I A icùKûY

AE     BC   (@u^ Keû~ûC)

Projection theorem of Right triangle @^ê~ûdú

AB2 = BE ¨ BC

AC2 = CD ¨ CB

I AE2 = BE ¨ CE

GYê  (1)     AB2 = BE ¨ BC

602 = BE ¨ 100  BE = 
100

3600
= 36cm.

(2)     AC2 = CD ¨ CB

 802 = CD ¨ 100 . CD = 
100

6400
 = 64cm

(3)     AE2 = BE ¨ CE

 AE2 = 36 ¨ 64   AE = 6436 x  = 48cm

_â. @. ABD e _eòiúcû = ACD e _eòiúcû
 AB + BD + AD = AC + CD + AD

 AB + BE + ED = AC + CE - ED

 60 + 36 + ED = 80 + 64 - ED

 2ED = 80 + 64 - 60 - 36 = 48cm

 ED = 
2

48
= 24cm

AED icùKûYú ZâòbêRùe
AD2  = AE2 + ED2 = 482 + 242 = 2880

 AD = 2880  = 524 cm. (Ans)

A

B CE D

60 80
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Solution - 3

ABC GK ZâòbêR, AB = 60cm, AC = 80cm I BC = 100cm

C GK icùKûYú ZâòbêR (   602 + 802 = 1002 )

AE     BC  @u^ Keû~ûC

AEB I ABC c¤ùe
mBAC = mAEB = 900

B = iû]ûeY ùKûY

AABC


BE

AB

AB

BC
   (ZâòbêR iû\égýZû ^òdc)

 AB2 = BE x BC

 602 = BE  x 100   BE =
100

3600
  = 36cm

 CE = 100 - 36 = 64cm

Gaõ 
AE

AB

AC

BC
     AE = 

AC AB

BC

80 60

100

x x
   = 48cm

_â.@. ABD e _eòiúcû = ACD e _eicúû
 AB + BD + AD = AC + CD + AD

 AB + BD = AC + CD

 AB + BE + ED = AC + CE - ED

 60 + 36 + ED = 80 + 64 - ED

 2ED = 80 + 64 - 60 - 36 = 48cm

 ED = 48 / 2  = 24cm

AED icùKûYú ZâòbêRùe  AD2 = AE2 + ED2 = 482 + 242 = 2304 + 576 = 2880 cm2

 AD = 2880  = 524  cm (Ans)

A

B CE D
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Solution - 4  :

ABCùe  AB = 60cm, AC = 80cm I BC = 100cm

D,  BC C_eòiÚ GKaò¦ê

]eû~ûC,  BD = m I CD = n

m + n = a = 100cm

AD = d ùjC

_â.@. ABD e _eòiúcû = ACD e _eòiúcû
 c + m + d = b + n + d

 c + m = b + n

 60 + m = 80 + n

 m - n = 80 - 60 = 20

 m + n = 100

 2m = 120cm I m = 60cm, n = 40cm

Pythagoras stewart theorem @^ê~ûdú
mb2 + nc2 = a (d2 + mn)

 60 x 802 + 40 x 602 = 100 (d2 + 60 x 40)

 60 x 40 (80 x 2 + 60) = 100 (d2 + 2400)

 220
100

0406
x

x
 = d2 + 2400

 d2 = 5280 = 2400 = 2880cm2

 d = 2880  = 524 cm

 d = AD = 524 cm

Solution - 5

ABC GK ZâòbêR Gjûe AB=60cm, AC=80cm I BC=100cm

D, BC  C_eòiÚ GK aò¦ê

AE     BC   @u^ Keû~ûC ö  CE + BE = 100cm

GYê CBE  I ACD  _âùZýK icùKûYú ZâòbêR

A

B CD



28

CE2 = AC2 = 802 = 6400 -eq(1)

I AE2 + BE2 =AB2 = 602 = 3600 -eq(2)

Eq(1) eê Eq(2) Kê aòùdûM Kùe
CE2 – BE2 = 2800

CCE–BE

x (CE–BE) = 2800

CE – BE = 
100

2800
 = 28cm

@ûùc RûYê CE+BE = 100cm

ù~ûM Kùf  2CE = 128cm

 CE = 
2

128
 = 64cm

C–CE = 100 – 64 = 36cm

_êYòAE = 22 BEAB   = 22 3660  = 48cm

_â. @. ABD  e _eòiúcû = ADC  e _eòiúcû

@[ûðZþ AB+BD+AD = AC+CD+AD

 AB + BD = AC + CD

 AB + BE + ED = AC + CE – ED

 60 + 36 + ED = 80 + 64 – ED

 2ED = 80 + 64 – 60 – 36 = 48cm

 ED = 
2

48
= 24cm

AED icùKûYú ZâòbêRùe mE =  icùKûY
 AD2 = AE2 + ED2 = 482 + 242

 AD2 = 2304 +576 = 2880

 AD = 2880 = 524 cm. (Ans)

Solution - 6

GVûùe ABC  e AB = 60,  AC = 80 I AC = 100cm

A

B CE D
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DE    AC  @u^ Keû~ûC

Let BD = x CD = 100 – x

_â.@ ABD  e _eòiúcû = ACD  e _eòiúcû

GYêì, AB + BD + AD = AC + CD + AD

 60 + x = 80 + 100 – x

 2x = 80 + 100 – 60 = 120x

 x = 60cm

 BD = 60cm I CD = 100 – 60 = 40cm

ABC IEDC  c¤ùe

C  GK iû]ûeY ùKûY
mBAC = mCED = 900

   CD  C

 
AB

ED
= 

BC

CD
  

60

ED
= 

100

40
  ED = 

100

6040
= 24cm

 
AC

EC

AB

ED
   

60

24

80


EC

 EC = 
60

8024
= 32cm

C – EC

= 80 – 32 = 48cm

ADE e  AD2 = AE2 + ED2

= 482 + 242 = 2304 + 576 = 2880cm2

. AD = 2880 = 524 cm

_âû[còK Éeùe Gjòbkò bò^Ü bò^Ü _¡Zòùe @uUòe icû]û^ KeûMùf MYòZ, iek, iei I
@ûKhðYúd ùja ö _òfûcûù^ MYòZ gòlY _âZò @ûMâjú ùjùa ö ùc]ûaú QûZâQûZâú ^òRe ÊKúd ùKøgk
_âùdûM Keò @õKUòKê icû]û^ KeòaûKê @ûMâj _âKûg Keòùaö

Retd. Tr. Monpur Nodal U.P. School Aul

Ph : 9938391004

A

B CD

E
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MATH IS POETRY

        Sj. Prasanta  Kumar Mahapatra

For me poetry is math
And math is poetry.

For mystery lies in math
And poetry leads to mystery.

I find a factor tree as beautiful
As the Champak in my courtyard.

The alligation mixture simply blows
My mind as a metaphor or a ballad.

Geometry has modified
My experience as a poet

As shapes have come into my poetry
And poetic lines in my teaching of math.

Math is a game of numbers
And poetry that of words

Equations are nothing but metaphors
Images are probabilities of playing cards.

A poet says one thing, but
A reader thinks more.

As a circle on the blackboard
Is a zero to one and world to another.

TGT Maths
Kendriya Vidyalaya No. 6

Pokhariput, Bhubaneswar
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What is Real & How Does Complex come into Picture?

Sri Jayaprakash Gupta

What is Real?

We say something is Real if it has physical existence & evidence based, with scientific

approach.

We start counting with 1. But 1 only as a number is abstract. Unless, it is associated

with a physical quantity to get a unit sense, it has no meaning. When we say 1 + 1 =

2, we mean a unit of a physical quantity added to an extra unit of the same physical

quantity make it 2 units.

A number line has no meaning without origin as 0 & unit length as 1.

Abstract when associated to a physical sense is perceived as real.

What is Complex?

It is something that isn’t simple or straight forward and associated with a thought

process. Imagination of the mind manifests itself as something that isn’t real. It

seems actual only to oneself and he/she can never convince fully about it to another

person. Inferiority complex or superiority complex arise when one compares one’s

mental understanding of one’s own physical state with that of another person.

Complex Number: The idea that the additive inverse of 1 exists and root of negativity

needs some expression give rise to i = sqrt(-1) . A complex number z = x + i y has

two parts, where x is real part and y is imaginary part.

x is physically measured as multiple of unit real length. Imaginary axis is

perpendicular to x-axis and y is measured as multiples of i involved in the expression

of z.

S/O Niranjan Lal Gupta,  Gupta Complex, 1st Floor,
Salandi Bypass, Bhadrak, Odisha - 756100

9178749774(M)
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_òfûùak iõLýûùLk
gâú iùeûR Kêcûe cjû«ò

mû^ _âZò @ùjZêK @ûKhðY aýqòKê cjû^Zû _â\û^ Keò[ûG ö iõLýû ù\aúu @^êMâjeê ùKjò ùKjò
aòiàd aûkK Z ùKjò ùKjò iõLýû^êi§û^ú _ûAUò ~ûA[û«ò ö MYòZ eûYúu @ûgúaûð\eê ùKjò ùKjò
aògßaòLýûZ MYòZm _ecûYê aòmû^ú, aògßaâjàûŠ aòmû^ú bûùa eì_û«eòZ ùjûA[û«ò ö aò\ýû\ûdò^ú cû
aûMþù\aú Zûu Ké_ûRûfùe a§^ Keò cû^a icûRe @ùgh KfýûY iû]^ Keò[û«òö

@ûA^ÁûA^u bûhûùe “MYòZe KäòÁZûKê bd Ke^ûjó, KûjóKò^û MYòZKê bd Keê[ôaû aýqòcû^u
c¤ùe iaêVûeê bdûkê aýqòRYK cêñ ^òùRö” VòK ùijò_eò eûcû^êR^u bûhûùe MYòZe icúKeYUò
ùcû _ûAñ @[ðjú^, ~\ò MYòZe icúKeYUò Bgßeu ùKøYiò iZý, Z[ý @aû Z�ßKê aêSûA^[ûG ö” G
\êA cjû^ aýqò ~\òI _é[ôaúe bò^Ü bò^Ü iÚû^ùe R^àMâjY Keò aòmû^ I MYòZ RMZKê ajêcìfý Z[ý
_â\û^ Keò _ûeòQ«ò Z[û_ò MYòZ ~ê¡ùe @ù^K [e @i`k ùjûAQ«òö ùi[ô_ûAñ Kêjû~ûAQò “aò`kZû,
i`kZûe PûaòKûVò ö ùi ~ûjû ùjC^û KûjòñKò, aûfýKûkeê iõLýû _âZò @ùjZêK @ûKhðY Zûuê aògßùe GK
ÊZª _eòPd _â\û^ KeòQò ö @ûi«ê RûYòaû ùKCñ iõLýûe cûdûRûf Zûuê aûfýKûkùe aû§ò eLò[ôfûö

Case -1 :  AB AB AB  Gaõ ABC ABC iµì‰ð eìù_ 7 \ßûeû aòbûRý ùja, ~\ò A, B, C

ùMûUòG ùMûUòG @u jêG (A 0) @[ðûZ AB I ABC  ~[ûKâùc 2 @u I 3 @u aògòÁ iõLýû ùjûA[ôùf
~\ò AB Kê 3n [e Kò´û ABC Kê 2n [e ùMûUòG ]ûWÿòùe iRûA \ò@û~ûG, ùZùa C_ô^Ü iõLýûUò ̂ ò½òZ
eìù_ 7 \ßûeû aòbûRý ùja ö

\éÁû« :    (1) 141414 = 7   20202

           (2) 143143 = 7   20449

\éÁû« :    (2) 141414141414141414 = 7   20202020202020202

     143143143143143143 = 7   20449020449020449

Case -2  : ejiýcd iõLýû =   (_ûA) = 3.142857...........

~\ò 
7

22
  ùjûA[û«û, ùZùa  1428573.  ùjûA[û«û aýûajûeòK \éÁòùKûYeê @ù^K icdùe

 e cû^Kê MYòZ aòmû^ ùlZâùe 
7

22
 ^ò@û~ûA _âgÜe icû]û^ Keû~ûA[ûG ö   e cû^ 

7

22
 _ûAñ

142857 GK Nì‰ð^ iõLýû ùja ö Gjò Nì‰ð^iõLýûKê 2 eê 6 _~ðý« ù~ùKøYiò iõLýûùe MêY^ Kùf
MêY`ke icÉ @u @_eòa�òðZ ejò Nì‰ð^ Keò[ûG, ù~_eòKò -

142857  x 6  = 857142



33

GVûùe _â[c 3 Uò @u I ùgh 3Uò @u c¤ùe @\ka\k ùjCQò ö @ûA^ÁûA^ ù\Lòùf, ~\ò
142857 cSòùe ù~ùKøYiò iõLýK ‘9’  @u iÚû_^ Keò ‘6’ \ßûeû MêY^ Ke~ûG ö ùZùa MêY`kùe
857142 c]ýùe ùiZòKòUò ‘9’  ejòa ö

ù~_eòKò 142999999857   6 = 857999999142

_ê^½ 142 + 857 = 999

142857   7 = 999999

143   999 = 142857

aògßaòLýûZ ùa÷mû^òK @ûfaUð @ûA^ÁûA^ 1879 ciòjû cûyð cûi 14 ZûeòLùe Rcûð^e Cfûc

^ûcK ijeùe R à̂MâjY Keò[ôùf ö R à̂ cûi I R à̂ ZûeòLe iõLýûUò   e \gcòK cû^ ij  143.

iµKð eLê[ôaûeê ~êM _âa�ðK @ûA^ÁûA^uê ejiýcd iõLýû icâûU Ehò _âZòc ùa÷mû^òKbûùa Zûu R^à
\òaiKê _é[ôaúe R^icûR PI Day e cû^ýZû ù\A _ûk^ KeêQ«òö

cjû^ \ûgð^òK OSHOu bûhûùe (Einstine is like Mystic, Gautam Bhudh is like first

Quantum Physicist) ‘@ûA^ÁûA^ ejiýcd _â[c _ecûYê aòmû^ú ùMøZc aê¡u _eò ejiýcdö’
Case - 3 :
RùY aýqò GK ̂ òŸòðÁ icdùe Neê aûjeò KòQò icd _ùe NeKê @ûiò Kû^ÚN�ûKê ù\Lò RûYòùf ùi

~òaû ùaùk N�ûK�û I cò^òU K�û ù~Cñ iÚû^ùe [ôfû _âZýûa�ð^ icdùe ùicû^u iÚû^ @\ka\k
ùjûA~ûAQò ö @[ûðZ N�ûK�û iÚû^ùe cò^òU K�û I cò^òU K�û iÚû^ùe N�û K�û @Qòö ùZùa _âiÚû^ I
_âùag icd Kò_eò ^òeì_Y Keò_ûeòa?

Gjò _eòù_âlúùe @ûA^ÁûA^ \êAUò icúKeY C_ù~ûM Keò _âùag I _âiÚû^ icd ^òeê_Y
Keò_ûeò[ôùfö

~\ò aýqòRYK m Uûeê (m + 1) Uû c¤ùe Neê aûjûeò n Uûeê (n + 1) Uû c¤ùe NeKê ù`eò
@ûiò[û«ò, ùZùa icúKeY\ßd ùja

y = 12(x – 5m) eq(1)

x = 12(y – 5n) eq(2)

C_ùeûq icúKeY\ßdKê icû]û^ Kùf _ûAaû

   
143

1260

143

1260 mn
y

nm
x





 ,

ùZYê aýqòe _âiÚû^ icd = m N�û 
 

143

1260 mn 
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_âùag icd = n N�û 
 

143

1260 nm 

m I n e cû^ 1 eê 12 _~ðý« ù^ùf @ûcKê 12   12=144Uò icû]û^ còkòa ö cûZâ m = n =1

Gaõ m = n = 12 _ûAñ icû]û^Uò icû^ ùjC[ôaûeê ùcûUùe 143 Uò icû]û^ _ûA_ûeòùa ö m = n

ùjùf K�û\ßd gì^ (0) WòMâú iéÁò Keê[ôaûeê K�û\ßd _eÆe ùMûUòG RûMûùe còkòZ ùjûA~û«ò ö Gjò
iÚòZò 12 N�ûùe 11 [e i¸a ùjaö ùZYê @agòÁ 143 – 11 = 132 Uò icû]û^ _ûAùa ö cûZâ N�û
K�û I cò^òU K�ûe @\ka\k _eòiÚòZò 132Uò icû]û^ c¤eê ùKùZûUò icû]û^ ùja? K�û\ßde Gjò
_eòiÚòZòKê _eÆe aò^òcdú ùKûY Kêjû~ûG ö

Case - 4 :

iõLýû RMZùe G_eò ùKùZûUò iõLýû @Q«ò ù~Cñ iõLýûMêWÿòKe _ì‰ðaMð iõLýûe \lòY _ûgßðùe
ùijò iõLýû ùgûbû _ûCQ«ò ö ùijò iõLýû iµKðùe @ûA^ÁûA^ RûYò[ôùf ö GVûùe ùKùZûUò iõLýû
\ò@ûMfû, ù~_eòKò

(5)2 = 25 (76)2 = 5776
(25)2 = 625 (376)2 = 141376
(625)2 = 390625 (9376)2 = 87909376

(90625)2 = 8212890625

Gjòbkò @ù^K iõLýû @Qò, ùLûRòùf _ûA _ûeòaûö
Case - 5 :

@ûA^ÁûA^ ^\úe MZò_[ I ù\÷Nðý i´§ùe GK iê¦e MûYòZòK Z[ý _â\û^ Keò~ûAQ«ò ö ~\ò
^\úe @ûe¸ I ùgh RYû~ûG ùZùa ^\úe i_òðk MZò_[e ù\÷Nðý I ^\úe @ûe¸eê ùgh _~ðý«
iekù\÷Nðý cû_ò ^ò@«ê ö iek ù\÷NðýUò ~\ò aé�e aýûi jêG i_òðk ù\÷NðýUò ^ò½òZ eìù_ aéj�e _eò]ô
ùja ö _ê^½ i_ðòk ù\÷Nðý I iekù\÷Nðýe @^ê_ûZ 143.  ùjaö

Case - 6A :

iû]ûeYZü @ûùc RûYòùQ
(x + 1)2 = x2 + 2x +1 = 1+ x(x+2)

eûcû^êR^ Zûu aûfýKûkùe C_ùeûq Z[ýKê aýajûe Keò @aòeZ _âiûeòZ bMÜûõge iû]ûeY
^òdcKê iéÁò Keò[ôùf ö C_ùeûq icúKeYùe ‘x’ e cû^Kê 2, 3, 4.............AZýû\ò ù^ùf ùja

32 = 1 + 2   4   3 = 421 

42 = 1 + 3   5   4 = 531 

52 = 1 + 2   6   5 = 641 
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62 = 1 + 5   7   6 = 751 

72 = 1 + 6   8   7 = 861 

C_ùeûq Z[ýKê _~ðýùalY  Kùf GK ^ìZ^ icúKeY _ûA _ûeòaö

... 17161514131213

Case - 6B : VòKþ ùijò_eò 42 = 6 + 2   5   4 = 526 

52 = 7 + 3   6   5 = 637 

62 = 8 + 4   7   6 = 748 

72 = 9 + 5   8   7 = 859 

Case - 6C : 52 = 13 + 2   6   5 = 6213 

62 = 15 + 3   7   6 = 7315 

72 = 17 + 4   8   7 = 8417 

C_ùeûq Z[ýeê còkê[ôaû @aòeZ _âiûeòZ bMÜûõgUò ùjfû

....... 194173152135

C_ùeûq Z[ýûakúKê (6A, 6B, 6C) @û]ûe Keò eûcû ê̂R^ 1911 ciòjûùe Zûue ajêR^ aò\òZ
@aòeZ _âiûeòZ bMÜûõg iéÁò Kùf ~ûjûKê society ùe iað_â[ùc iÚû^ ù\ùfö Gjò _âiûeòZ bMÜûõgUò [ôfû

        ..........nxannxaxanaxanx 
22

(1) x  = 2, n = 1, a = 0 ù^ùf 6A _ûAùa
(2) x = 2, n = 1,  a = 1 ù^ùf 6B  _ûAùa
(3) x = 2, n = 1, a = 2 ù^ùf 6C _ûAùa
~\òI 6A e _âiûeòZ bMÜûõgUòe _ì‰ðiõLýK cû^ = 3 ùjCQò _âiûeòZ bMÜûõgUò @aòeZ ùjC[ôaûeê

6Ae _âKéZ cû^ ....143   ijòZ icû^ ùjaö aûÉaòK Cbd [ôùf aògße ejiýcdö ùijò
CùŸgýùe Kêjû~ûG “One is history in the mistry of Science and other is history in the mistry

of Mathematics.
Odisha Space Applicatins Centre, Plot No. 45/48(P), Jaydev Vihar

Bhubaneswar, Mob : 9778029087
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C�e : PòZâ ABC ùe c = AB = 51 cò., a = BC = 73 cò., b = AC = 26 cò.

ABC GK aòhc aûjê  ùjZê  s, Gjûe @¡ð_eòiúcû = 
a b c 


 

2

73 26 51

2
 = 75 cò.

ùje^þu iìZâû^êiûùe Gjûe ùlZâ`k = s s a s b s c( )( )( )    aMð GKK ö

= 75 75 73 75 26 75 51( )( )( )    = 75 2 49 24x x x

= 25 3 2 2 3 4 49x x x x x x  = 5 ¨ 3 ¨ 2 ¨ 2 ¨ 7  = 420 aMð cò.

@ûùc RûYê ZòâbêRe Zò^òùKûYe _eòcûYe icÁò 1800- ùKøYiò GK @¡ðaé�e WòMâú _eòcû_ ij icû^
 5 cò. aýûiû¡ð aògòÁ ùKøYiò aé�e ùlZầ ke @ù¡ðK = ZâòbêRûKéZò _Wÿò@ûe KY Lê�eê Lêaþ

ùagúùe, 5cò. _~ðý« Nûi Peò_ûeê [ôaû ùlZâe ùlZâ`k ö
(PòZâ L)

Nûi Peò[ôaû ùlZâe ùlZâ`k = 
r2

2
 a.GKK

= 
22

7
¨52¨

1

2
a.cò.(  

22

7
) =

22

7
 ¨ 25 ¨ 

1

2
 a.cò.

= 
11 25

7

x
 a.cò.= 

275

7
 a.cò.= 39.28 a.cò.

ùZùa _Wÿò@ûùe [ôaû Nûi [ôaû ùlZâ`k= ABC e ùl.`.– Nûi ^[ôaû ùlZâe ùl.`.
= 420 – 39.28 a.cò.= 380.72 a.cò.

\gc ùgâYú, aûiêù\a_êe, b\âK

Nûi _Wÿò@ûùe ùQkò

_âgÜ : ùMûUòG ZâòbêRûKûe Nûi _Wÿò@ûe Zò^ò ùKûYùe Zò^òUò ùQkò Lê�ùe _Nû \ßûeû a§û ùjûA[ôùf ö

_âùZýK ùQkòò _Wÿò@ûe KY Lê�eê Lêaþ ùagòùe 5 còUe _~ðý« Nûi Peò _ûeê[ôùf ö

ZâòbêRûKûe Nûi _Wÿò@ûe aûjêMêWÿòKe ù\÷Nðý ~[ûKâùc 73 cò., 51 cò.I 26 cò.ö ùQkòMêWÿòK Nûi Peò iûeòfû

_ùe Lê�eê ùicû^uê `òùUA ù\A NCWÿûA \ò@ûMfû ö Gùa _Wÿò@ûe ùKùZ _eòcûY Rcòùe Nûi ejòfû?

73 còUe

51 còUe 26 còUe

5

5

5

_ûVK _âgÜe C�e
_âgÜ MV^ - ^úkû´e aògßûk

C�e : aò^câ cjû«ò



37

cêñ MYòZ!
Wü. @gßò^ú Kêcûe eûCZ, IAGi-I,

cêñ MYòZ! iaê aòhd iéÁò _ìaðeê ùcûe RûZ ö

cêñ MYòZ! ùcûùZ ù\LògêYò @ù^K bdbúZö

cêñ MYòZ! iû]ûeY eì_ @ùU \gc ùgâYú _~ðý«ö

cêñ MYòZ! \gc _ùe KòG aòmû^, aûYòRý I Kkû _Xòa ùcû cûKð Kùe iÚòeúKéZö

cêñ MYòZ! \ßû\g ùgâYú Vûeê _eúlûùe UòKòG IfUû _Wòùf icùÉ _eûÉö

cêñ MYòZ! _Xòùf ^êùjñ, ^òZý @býûi Keò Khòùf cñê jêG iZö

cêñ MYòZ! ùcûe iaê  mû^ I Z[ý iaê iZ ö

cêñ MYòZ! iaê aòhde MùahYûùe cêñ @«^òðjòZö

cêñ MYòZ! Kûjûe ùKùZ ^ìZ^ Pò«û]ûeû ùcû \ßûeû jêG ^òeì_òZö

cêñ MYòZ! ùcûùZ @ûdZ ^Keò_ûeòùf @]ôKûõg ·Kòeò @^ò½òZö

cêñ MYòZ! ùcûe Êbûa Pò«ûR^K I aòùgæhYûcôKö

cêñ MYòZ! @ù^K ùcû \ßûeû bâcòZö

cêñ MYòZ! ùcû C_û\û^ iaê iõùKZö

cêñ MYòZ! KµêýUe, _\û[ðaòmû^, A¬ò^òde I _eòiõLû^ _ûVùe cêñ @]ôK aýajéZö

cêñ MYòZ! ùcûùZ aêSò I _XûA @ù^K Meòa C_KéZö

cêñ MYòZ! ùcûùZ bf _XÿûC[ôaû gòlKu @bûa ^ eùj @[ðö

cêñ MYòZ! ùcûùZ RûYò[ôaû ùfûK KòG c¤ ùaKûe ^êj«ò icùÉ ^ò~êqö

cêñ MYòZ! cêñ Kkû, aûYòRý Kò´û aòmû^ ^êùjñ, cêñ GK ÊZªö

cêñ MYòZ! Uù_ûfûRò, ùcRe[ôIeú, `ui û̂f @û̂ ûfòiòi, ù_âûaûaòfòUò @û\ò bkò ùcûe gûLû
_âgûLû ajêZö

cêñ MYòZ! ùcû aò^û @_eò_ì‰ð @ùU aòmû^ RMZö
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cêñ MYòZ! ùcû _òâd MYòZmcûù^ @U«ò aògßaòLýûZ ö

cêñ MYòZ! cêñ iaê aòhde cìk Z�ß I @«ö

cêñ MYòZ! ùcûùZ bfbûùa RûYò[ôaû aýqò @^ýiaê aòhdùe iò¡jÉö

cêñ MYòZ! ùcûe MìXZ�ß aLûYò ^RûYò @ù^K MaòðZö

cêñ MYòZ! ùcûùZ @ÌRûYò, ~òG jê@«ò ajê-aLûYò Zûu Mað Kùe ^ò_ûZö

cêñ MYòZ! ùcû mû^ @ùU Bgße _â\�ö

cêñ MYòZ! R à̂MZ aò]ô ^[ôùf ijR ê̂ùjñ ùcûùZ Keòaû @ûd�ö

cêñ MYòZ! ùcû \ßûeû ahð, ZûeòL, Mâj^lZâ Pk^, iì~ðý _eûM I P¦âMâjY @û\ò icd jêG
^ò¡ûðeòZö

cêñ MYòZ! ùcûùZ _XÿûAfûùaùk gòlKcû^u icMâ geúe PKþMêŠùe jêG @ûzû\òZö

cêñ MYòZ!  cêñ fûMòMùf icÉu geúeeê @]ôK Sûk KeûG ^òMðZö

cêñ MYòZ! ùcûùZ _ûAaû _ûAñ _eògâc Ke«ò gòlK I QûZâQûZâú icÉö

cêñ MYòZ! ùcûùZ Pò«ûKùf iÚòe jêG Pò�ö

cêñ MYòZ! ùcûe _eòiúcû @ùU @^«ö

cêñ MYòZ! ùcûùZ aêSòùf _ûAa gâú @PêýZö

ijKûeú _âù`ie iÜûZùKû�e MYòZ aòbûM,
gâúKé¾P¦â MR_Zò ÊdõgûiòZ cjûaò\ýûkd, _ûekûùLcêŠò, IWÿògû

1 eê 9 = 100
(@]ôK RûYò[ôùf RYû@)

123 – 45 – 67 + 89 = 100
123 + 4 – 5 + 67 – 89 = 100

123 – 4 – 5 – 6 – 7 + 8 – 9 = 100
1+23 – 4 + 5 + 6 + 78 – 9 = 100

- - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - = 100
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@Rûu @u mû^-1
gâú iòù¡gße ùaùjeû

aògßûi _�c ùgâYúùe _ùXÿö GA LeûQêUòùe ùaûC ij ùi cûcêñ NeKê @ûiòQòö \g
_¦e \ò^ ejòaö Gjò cCKûùe MYòZe @aêSû _âgÜ MêWòKe C�e @Rûu Vûeê aêSòù^aö
@Rû Zû'e RùY @aie_âû¯ gòlKö ùi  aò\ýûkdùe MYòZ _XÿûC[ôùfö MYòZ gòlK bûùa
LŠcŠkùe Zûue bûeò ^ûñö @aie _ùe c¤ ùi Mûñe _òfûcû^uê Nùe _ûV _Xû«òö ajê
QûZâQûZâú  aòbò^Ü RUòk _âgÜ Zûu _ûLKê aêSòaûKê @ûi«òö KjòaûKê Mùf @aie _ùe c¤
@Rû _ûV _XÿûAaû Rûeò eLòQ«òö aògßûi c^ùe ajêZ _âgÜö ù~Cñ\ò^ ùi cûcê NeKê @ûiò[ôfû
ùi \ò^ @Rûu _ûLKê ~ûA @aêSû _âgÜ MêWòKê _·eò[ôfûö @Rû Kjò[ôùf @ûRò @ûiòQê @ûM UòùK
aêfûaêfò Keö Zû _ùe ù\Lòaû ùZûe @aêSû _âgÜ iaê K'Y @Qòö aògßûi _â[c \ò^ @Rûu ij
Mûñ iaê aêfò ù\Lòfûö @Rûu ij _ûL aRûeeê \jò ieaZ _òAfûö Zû'e c^ Kò«ê aêfûaêfòùe
fûMê^[ôfû, ùKcòZò iaê @aêSû _âgÜ MêWòKe C�e RûYòa! @Rû c¤ ^ûZò c^K[û aêSò_ûeò
ZûKê Kjòùf- @ûRò i§ýûùe Zû'e @aêSû _âgÜe C�e aêSûAù\aûKêö

i§ýû VòK iûZUûö @Rû ̂ ûZò RkLò@û LûAiûeò _XûNeKê Mùfö @Rû Kjòùf G[e ùZû’
c^ùe K'Y iaê @aêSû _âgÜ @Qò _·eö  @Rûu _ûUòeê K[û ^ieêYê aògßûi _·eòfû, @Rû!
@u I iõLýû KûjûKê Kj«ò, MûYòZòK _Kâòdû, ~êMà I @~êMà, ùcøkòK, ù~øMòK iaê K'Y? G
K[û gêYê gêYê @Rû Kjòùf UòùK ùaâK ]e, cêñ aêSòMfòYò ùZûe K'Y iaê @aêSûö _Xû Nùe
@ûMeê Mûñe ·eò _ûù�ûUò _òfû aiò[û«òö @ûùc c¤ Giaê aêSòaê @Rû- icùÉ GKû Êeùe
Kjòùfö Zûùjùf VòK @Qòö _â[ùc cêñ @u I iõLýû K'Y KjêQò, c^ù\A gêYö  jñ iaê
Keòiûeòaû _ùe cêñ Zêccû^uê KòQò _âgÜ _Pûeòaòö Zêùccûù^ eûRò Z, icùÉ GK Êeùe jñ
beòùfö MYòaû aû jòiûa Keòaû _ûAññ MYòZe iéÁòö MYòZe iéÁò _ûAñ iõLýûe iéÁò ö @uKê
AõeûRúùe (Digit) I iõLýûKê  AõeûRúùe (Number) Kj«òö @ûQû Kjòf, @ûùc ù~ùZ
iaê iõLýû ùfLêQ«ò KûjûKê iaê ù^A ùfLêQ«òö aògßûi Kjòfû @Rû ùiMêWòK ùjfû
1,2,3,4,5,6,7,8,9 I 0ö @Rû Kjòùf VòK C�e @ûùc ù~ùZ iaê iõLýû KjêQ«ò aû
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ùfLêQ«ò ùi iaê Gjò \gUò @u \ßûeû i¸a ù~còZò GK @u aògòÁ iõLýû (One Digit

Numbers) 1,2,3,4,5,6,7,8,9 Kjòf ù\Lò GK @u aògòÁ iû^ I aW iõLýû KòG?
icùÉ GK iwùe Kjòùf GK @u aògòÁ iõLýû iû^ iõLýûUò 0 I aW iõLýûUò 9 ùijò_eò
\êA @u aògòÁ iõLýû ùKCñVê @ûe¸ ùja Kjòf, aògßûi Kjòfû @Rû GK\g gì^ 10 jñ
10,11,12,13,.... Gjò_eò 99 _~ðý« ^û K'Y KjêQ! ùijò_eò eûRê Kjòfû Zò^ò @u
aògòÁ iõLýû KûjûVûeê @ûe¸ ùKCñVò ùgh eûRê Kjòfû ùRùR gùjeê (100) @ûe¸
999ùe ùgh jñ,100,101,102,103,.......,999 _~ðý«ö

aòKûg Kjòfû, ·eò @u aògòÁ iõLýû KûjûVûeê @ûe¸ ùKCñVò ùgh GK jRûeeê 1000,
1001, 1002,...... 9999 _~ðý«ö ùijò_eò _û� @u aògòÁ iõLýû \g jRûe aû GK
@dêZeê @ûe¸ ùjûA @ù^gZ jRûe ^@ gj @ù^gZ _~ðý«ö ùiMêWòKê iõLýûùe
10000,10001,10002, ..,99999 _~ðý«ö iõLýû MY^û iû]ûeYZü WûjûYeê
aûcKê ùjûA[ûGö ù~_eò ùKûUò, ^òdêZ, fl, @dêZ, jRûe, gj, \g I GK @û\òö Gùa
icùÉ @u I iõLýû aòhdùe RûYò _ûeòf Z? icùÉ GK iwùe jñ beòùfö @ûRò _ûAñ
GZòKò @ûi«û Kûfò @^ý GK aòhd C_ùe @ûùfûP^û Keòaûö

  ijKûeú gòlK Kòhû^ ù^ûWûf C _âû aò\ýûkd
    eZ^_êe_ûUYû, Uûwò, ùLö¡ðû ,752023

                ùcö- 9437953296,7978812008

iõLýû jRòQò - ùLûRòaû

Zò^òUò ZâòbêRe gúhðùe [ôaû iõLýûMêWÿòK ù\L ö
Zò^òUò ZâòbêRe cSòùe c¤ Zò^òUò iõLýû @Qò -

cûZâ, ùiMêWÿòK c¤eê \êAUò ZâòbêR bòZùe [ôaû iõLýû
\êAUò jRò~ûAQò I jRò ~ûA[ôaû RûMûùe _âgÜ PòjÜ(?)

\ò@û~ûAQòö jRòfû iõLýû, ùLûRòùf còkòaö

icû]û^ _VûAùf _eiõLýûùe _âKûg _ûAaö

4

10 22
6

? ?
1242 15
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_eò_ì‰ð iõLýû
(Perfect Numbers)

Wü. ^kò^úKû« cògâ

iõLýû MYòZùe aòbûRýZû GK ùcøkòK @ûagýKZû ö ùKøYiò GK iõLýû (bûRý) GK

^òŸòðÁ iõLýû (bûRK) \ßûeû _ì‰ðeìù_ aòbûRòZ ùjûA_ûùe ö G[ôeê ÆÁ ù~, bûRýUò bûRKe
icÉ MêY^údK \ßûeû c¤ aòbûRòZ ùjûA_ûeòa ö

C\ûjeY Êeì_, 576, 12 \ßûeû aòbûRý ùjùf, 576 c¤ 12 e icÉ MêY^údK

@[ûðZþ 1, 2, 3, 4, 6 Gaõ 12 \ßûeû c¤ aòbûRòZ ùja ö Cq bûRK iõLýû c¤eê \�
iõLýû aýZúZ @^ý icÉ MêY^údK @[ûðZþ 1, 2, 3, 4, I 6 MêWÿòKê 12e _ì‰ðbûRK

iõLýû  (Proper divisors) Kêjû~ûG ö

_âKûg [ûCKò ‘12’ e icÉ ùcøkòK MêY^údKMêWÿòK ùjùf 2 ¨ 2 ¨ 3; G icÉuê
@^^ý bûaùe c¤ _âKûg Keû~ûA_ûùe ö ùijò_eò 105 = 3 ¨ 5 ¨ 7 ö

ùcøkòK iõLýû (Prime Numbers) :

1 Vûeê aéj�e ù~Cñ icÉ iõLýûe 1 Gaõ ùijò iõLýû aýZúZ @^ý ùKøYiò MêY^údK

(Divisors) ^[ûG, ùi iõLýûMêWÿòKê ùcøkòK iõLýû Kêjû~ûG ö

C\ûjeY Êeì_, 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19 .... AZýû\òö @^ý _lùe ù~Cñ

iõLýûMêWÿòK ùcøkòK iõLýû ^êjñ«ò, ùi iõLýûMêWÿòKê ù~øMòK iõLýû (Compound

Numbers) Kêjû~ûG ö

ùKøYiò iõLýûe icÉ MêY^údKMêWÿòKê iõLýûZZß (Number Theory) e _eòbûhû
@^ê~ûdú aòbûMúKeY Keû~ûA_ûùe ö



42

_ûUúMûYòZòK `k^ (Arithmetic Functions):

(i) Sigma Function [ (n)]

 (n) : ‘n’ iõLýûe icÉ MêY^údK (bûRK iõLýû) MêWÿòKe icÁò ö

C\ûjeY Êeì_,  (8) = 1 + 2 + 4 + 8 = 15

ùijò_eò (12) = 1 + 2 + 3 + 4 + 6 + 12 = 28 AZýû\ò ö

(ii) Tau Function [ (n)]

 (n) : ‘n’ iõLýûe icÉ MêY^údK (bûRK iõLýû) MêWÿòKe iõLýû

C\ûjeY Êeì_,  (8) = 4,  (12) = 6 AZýû\ò ö

\âÁaý :  (p) = 2         (p GK ùcøkòK iõLýû)

(iii) Summation Function [S(n)]

S(n), ‘n’ iõLýûe icÉ _ì‰ðbûRK iõLýû MêWÿòKe icÁò ö

C\ûjeY Êeì_, S(12) = 1 + 2 + 3 + 4 + 6 = 16

Gaõ ùijò_eò     S(24) = 1+2+3+4+6+8+12= 36

       S(18) = 1+2+3+6+9= 21

       S(8) = 1 + 2 + 4 = 7 AZýû\ò ö

\âÁaý: ‘n’eê lê\âZe ‘n’e icÉ MêY^údK(bûRK) MêWÿòKê iõLýûe _ì‰ðbûRK
iõLýû Kêjû~ûG ö

a�ðcû^ ùKøYiò bûRK iõLýûe _ì‰ðbûRK iõLýûMêWÿòKe icÁò Gaõ \� iõLýû c¤ùe

[ôaû ùKCñ ùKCñ i´§ _eòfòLôZ jêG, ùi iaêKê GVûùe @ûùfûP^û Keòaû @ûagýKö

(i) ~\ò S(n) < n jêG, ùZùa iõLýû ‘n’ GK ‘@_ì‰ð iõLýû’ (Deficient

Numbers) ùja ö
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C\jûeY Êeì_, S(p) < 1 ùjZê ùcøkòK iõLýû GK @_ì‰ð iõLýû ö ùijò_eò S(8),

S(10) c¤ ùMûUòG ùMûUòG @_ì‰ð iõLýûö

(ii) ~\ò S(n) > n jêG, ùZùa iõLýû n GK @Zò_ì‰ð iõLýû (Abundant

Number) ùja ö

C\ûjeY Êeì_, S(12) > 12 ùjZê 12 GK @Zò_ì‰ð iõLýû ö ùijò_eò S(18) >

18 ùjZê 18 GK @Zò_ì‰ð iõLýû ö KûeY, S(12) = 16 Gaõ S(18) = 21 ö

(iii) ~\ò S(n) = n jêG, ùZùa iõLýû ‘n’ GK _eò_ì‰ð iõLýû (Perfect Number)
ùja ö

C\ûjeY Êeì_,  S(6) = 6, S(28) = 28 ùjZê 6 Gaõ 28 ùMûUòG ùMûUòG _eò_ì‰ð

iõLýû ö

[   S (6) = 1 + 2 + 3 = 6,

S (28) = 1 + 2 + 4 + 7 + 14 = 28]

ùijò_eò, 496 Gaõ 8128 c¤ ùMûUòG ùMûUòG _eò_ì‰ð iõLýû (Perfect Number)ö

C_ùeûq i�ûð^ê~ûdú @^ý _eò_ì‰ðiõLýûMêWÿòKê c¤ aQû~ûA_ûùe ö

_eò_ì‰ð iõLýû (Perfect Numbers) i´§úd ]cð:

1. _eò_ì‰ð iõLýû GK ]^ûcôK _ì‰ð iõLýû, ~ûjû Cq iõLýûe icÉ ]^ûcôK _ì‰ðbûRK

iõLýûMêWÿòKe icÁò ij icû^ ö

@[aû (n) = 2n ùjùf,  n GK _eò_ì‰ð iõLýû ùja ö C\ûjeY Êeì_, (6)

= 1 + 2+3+6=12= = 2 x 6 = 2n  Gaõ(28) = 1+ 2 + 4 + 7 + 14 + 28 =

56 = 2 ¨28 = 2n

2. G _~ðý« @ûaòÃéZ _eò_ì‰ð iõLýûcû^ ~êMà Gaõ ]^ûcôK @U«ò ö

3. 2p–1 (2p –1) eìù_ _âKûgòZ iõLýû GK _eò_ì‰ð iõLýû, ù~CñVò p Gaõ (2p–1)

ùcøkòK iõLýû ö
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_â[c PûeòùMûUò _eò_ì‰ð iõLýû (6, 28, 496, 8128)  2p–1 (2p –1) iìZâ @û]ûeòZ;

ù~CñVûùe p GK ùcøkòK iõLýû ö

[ 2p–1 (2p –1) iìZâKê Euclid- Euler iìZâ Kêjû~ûG ]

\âÁaý : (i) icÉ ùcøkòKiõLýû p ùlZâùe (2p –1) GK ùcøkòK iõLýû ^ ùjûA_ûùe ö

C\ûjeY Êeì_, 211 –1 = 2047 = 23 ¨ 89

(ii) (2p –1) Kê Mersenee Prime number Kêjû~ûG ö ù~CñVûùe p GK ùcøkòK

iõLýû ö

(i¯\g gZû±úe MYòZm Marin Mersenee )

5. _âùZýK  ~êMà _eò_ì‰ð iõLýû _ûAñ GK Mersenee ùcøkòK iõLýû @Qò Gaõ _âùZýK

Mersenee ùcøkòK iõLýû ùMûUòG _eò_ì‰ð iõLýû @Qò ö _eúlû \ßûeû iZýZû \gûð@ö

6. _âùZýK _eò_ì‰ð iõLýû, ùMûUòG ùMûUòG  ZâòùKûYúd iõLýû (Triangular

Numbers)ö

C\ûjeY Êeì_, 6, 28, 496 ~[ûKâùc ZéZúd, i¯c Gaõ 31- Zc ZòâùKûYúd iõLýû

@U«ò ö

7. _âùZýK _eò_ì‰ð iõLýû (6 aýZúZ)e aúRûu (Digital Root) 1 ij icû^ ö

8. 2p–1 (2p –1) @û]ûeòZ _ì‰ð iõLýûKê Binary Number ùe _âKûg Kùf, iõLýûùe
p iõLýK 1 Gaõ (p–1) iõLýK 0 ejòa ö

C\ûjeY Êeì_,  (6)
10

 = 22–1 (22 –1) = (110)
2

            (28)
10

 = 23–1 (23 –1) = (11100)
2

            (496)
10

 = 25–1 (25 –1) = (111110000)
2

_eò_ì‰ð iõLýûKê Pernicious Number  Kêjû~ûGö
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9. _eò_ì‰ð iõLýûe icÉ bûRK MêWÿòKe _âZòùfûcú iõLýûMêWÿòKe icÁò 2 ij icû^ ö

C\ûjeY Êeì_,  ‘6’ _eò_ì‰ð iõLýû ùlZâùe

 1+
1

2
+

1

3
+

1

6
= 

12

6
 = 2

ùijò_eò 28 _eò_ì‰ð iõLýû ùlZâùe

1+
1

2
+

1

4
+

1

7
+ 

1

14
+

1

28
 = 

56

28
 = 2

10. ‘6’ aýZúZ @^ý icÉ _eò_ì‰ð iõLýû, ^òŸòðÁ iõLýK @~êMà MY^ iõLýûe N^e

icÁò eìù_ _âKûgòZ ùjûA_ûùe ö

28 =  13 + 33

496 =  13 + 33 + 53 + 73

8128 = 13+ 33 + 53 + 73 + 93 + 113 + 133 + 153  AZýû\òö

_eò_ì‰ð iõLýûKê ù^A ùKùZK iõLýû i´§Kê @ûùfûP^û Keû~ûAQò ö

@ûgû Keû~ûCQò ù~, _ûVùK @^ý i¸a ùKùZK i´§Kê ùfûKùfûP^Kê @ûYòaûùe
_âdûi Keòùa ö

@aie_âû¯ MYòZ ùg÷lòK @]ôKûeú
(cû¤còK gòlû _eòh\, KUK)

ùcû - 9437031552
E-mail : nalini3e@gmail.com

N^iõLýûeê cìkiõLýû
G_eò GK ]^ûcôK _ì‰ðiõLýû MV^ Ke, ~ûjûe N^`ke ùgh

Zò^òUò @uKê fòùbA ù\ùf, cìkiõLýûUò còkòaö

cògûY + MêY^ = 1728
\êAUò iõLýûe ù~ûM`k I MêY`ke cògûY=1728ö iõLýû \êAUò iÚòe Keö

C�e _VûAùf _âKûg _ûAaö



46



47



48

A/2 Brindaban Apt, Kananvihar - Phase - 2,
Patia, Bhubaneswar - 751031

Mob. : 7008808679
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icû]û^ : Rê^ò@e cýû[cûUòKûf @fµò@ûWÿþ - 2023
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MYòZe aòiàd
    icúlK : WKÖe ZâòùfûP^ aògßûk

_âKûgK  : aò\ýûbûeZú, iòù^cû aRûe,
ùcûZòMõR, aûùfgße - 756003

ùfLK  : é̂iòõj PeY ^ûdK
_âz\  : @_‰ðû ùR^û
cê\âY : _é[ßú _âò�e, @Ròcûaû\, aûùfgße
cìfý : U.100/-

gâú~êq ^éiòõj PeY ^ûdK RùY R^_âòd MYòZ @û]ûeòZ eP^ûe ùfLK û Zûue Gjò
‘MYòZe aòiàd’ ajòùe MYòZ gûÈ i´§úd ajê_âKûee ùKøZêK_ì‰ð \òM i´§ùe _eúlû ^òeúlû
Keû~ûA C_ûù\d ùfLûcû^ iÚû^òZ ùjûAQò û ùfLK gâú~êq ^ûdK RùY _âLýûZ MYòZ I aòmû^
gòlK bûaùe ^òRKê _âZòÂòZ Keò @ù^K iê^ûc @Rð^ KeòQ«ò û G[ôùe _âùZýK aòhdKê gòlû[ðúuê
aêùSAaû bkò GK c^cZûYò@û Xwùe ùi C_iÚû_^ KeòQ«ò û

_êÉKùe _âKûgòZ ùfLûcû^ PûeòUò ùiû_û^ùe aòbq Keû~ûAQò û ùijò ùiû_û^ MêWòKe
^ûc ùjfû– 1) _âa§, 2) MÌùe MYòZ, 3) ùgâÂ MYòZm Gaõ 4) RYû @RYû û ùfLûiaê
iû]ûeY _ûVKe _V^ù~ûMý _ûVý i¸ûe - _Xòùf cRû fûMòa û G[òùe iõù~ûRòZ ^òùcÜûq
cRûkò@û KaòZûUò _Xòùf @û_Y ajòUò _âZò @ûKhòðZ ùjûA~òùa û

gì^Kê PòjÜ
PKêkò, cŠû_òVû’Z gì^ - KûKeû _òVû gì^
cû@û cêŠe iò¦ìe ùUû_û - _ìù^A RjÜ gì^ û
RM^Üû[u @ûLò’Z gì^ - gì^ùe [ûG gì^
@ûRò _Xòaû ùfLòaû gì^ - ‘V@’ ùjCQò gì^ ûû

@ûi ! Gjò ajòùe [òaû KCZêKò@û @u I MÌ @û]ûeòZ MYòZMêWòKê @]ýd^ Keòaû I
QûZâQûZâúue MYòZ _âZò [òaû ÊûbûaòK bdKê \ìùeA ù\aû û

 _êÉK icúlû






